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Под моделями голосования понимают класс многомерных или бесконечномерных мар-
ковских процессов специального вида. Они известны достаточно давно, (см. [1]), основные
результаты ранних периодов изучения моделей голосования связаны с системами с одно-
типными участниками. В настоящий момент предлагаются и изучаются их новые моди-
фикации (например, см. [4]). Та конкретная стохастическая модель, которой мы коснемся
в настоящем докладе, эволюционирует в дискретном времени 𝑡 ∈ Z+ имеет бесконечное
число участников 𝑥 ∈ Z и близка к базовой (линейной) модели из работы [3]. Соответству-
ющий случайный процесс имеет вид 𝜉𝑡 = (𝜉𝑡(𝑥), 𝑥 ∈ Z) ∈ {0, 1}Z.

Значения 0 или 1, принимаемые процессом, мы можем интерпретировать как голос,
отданный за кандидата под номером 0 или 1 соответственно.

Процесс 𝜉𝑡 удовлетворяют следующим свойствам:
1) процесс является марковским (см. [1, 2]): конфигурация системы в момент времени 𝑡+1
зависит только от конфигурации в момент времени 𝑡 и не зависит от предыдущих
2) участники голосуют условно независимо:
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𝜉𝑡(𝑥1) = 1, . . . , 𝜉𝑡(𝑥𝑛) = 1 | 𝜉𝑡−1(𝑧), 𝑧 ∈ Z𝑑

)︀
=
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)︀
. . .P

(︀
𝜉𝑡(𝑥𝑛) = 1 | 𝜉𝑡−1(𝑧), 𝑧 ∈ Z𝑑

)︀
3) линейность модели:

P
(︀
𝜉𝑡(𝑥) = 1 | 𝜉𝑡−1(𝑧), 𝑧 ∈ Z𝑑

)︀
=

∑︁
𝑦∈𝑄

𝑎𝑦𝜉𝑡−1(𝑥+ 𝑦)

(Множество 𝑄 показывает, какие точки мы называем соседними, а числа 𝑎𝑦 неотрицатель-
ны и имеют сумму равную 1.)

Особенностью модели, которую мы обсудим в настоящем докладе является наличие
некоторого числа упрямых участников. То есть, имеются некоторые точки 𝑥, такие, что
случайная величина 𝜉𝑡(𝑥) является п.н. постоянной и не меняется с течением времени, не
зависит эволюции соседних точек. Иначе говоря, есть точки такие, что P(𝜉𝑡(𝑥) = 1) = 1
или P(𝜉𝑡(𝑥) = 0) = 1.

Сначала разбирается случай одного упрямого участника. Например, получен резуль-
тат: если 𝑄 = {−1, 1}, 𝑎1 > 𝑎−1 и в точке 0 упрямый избиратель, голосующий за единицу
(P (𝜉𝑡(0) = 1) = 1), то верно следующее равенство:

lim
𝑡→∞

P(𝜉𝑡(𝑘) = 1) =

⎧⎨⎩𝛼 + (1− 𝛼)
(︁

𝑎−1

𝑎1

)︁𝑘

, 𝑘 > 0

1 , 𝑘 ≤ 0

где 𝛼 - вероятность голоса каждого участника, равного 1 в нулевой момент времени при
условии независимости распределений величин 𝜉0(𝑥).

Далее идет обобщение результата на произвольное количество упрямых участников.
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