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<p>Система Фабера–Шаудера, введённая Г. Фабером [1], является одним из ранних
примеров базиса Шаудера в банаховых пространствах [2], а именно в пространстве 𝐶[0; 1].
Позднее были изучены вопросы о представлении функций рядами по этой системе. Так,
А.А. Талялян показал, что система Фабера–Шаудера является системой представления
измеримых функций в смысле сходимости почти всюду [3], а из результатов П.Л. Ульянова
следует, что она также является системой представления в пространствах 𝐿𝑝[0; 1] в смысле
сходимости по норме [4]. В работе Р. Зинка [5] была получена характеристика подсистем
системы Фабера–Шаудера, сохраняющих представление измеримых функций в смысле
сходимости почти всюду. Это условие имеет вид

𝜇( lim
𝑚→∞

𝑉𝑚) = 1, (1)

где 𝜇— мера Лебега на отрезке [0; 1], а 𝑉𝑚 — носитель функции с номером𝑚 из подсистемы.
В.Г. Кротов показал, что условие (1) является необходимым и достаточным для того,
чтобы подсистема оставалась системой представления в пространствах 𝐿𝑝[0; 1] в смысле
сходимости по норме [6].

В данной работе рассматривается вопрос о представлении непрерывных функций ряда-
ми по подсистемам системы Фабера–Шаудера. Удаление даже одной функции нарушает
базисность системы в 𝐶[0; 1], что означает невозможность представления непрерывных
функций в смысле равномерной сходимости. Вообще говоря, при представлении непре-
рывной функции по любой неполной подсистеме невозможно гарантировать сходимость в
двоично–рациональных точках вида 𝑘/2𝑛.

Рассмотрим подсистемы, образованные подпоследовательностью пачек системыФабера–
Шаудера (здесь пачкой называем набор функций с носителями одинаковой длины). Такие
подсистемы, в частности, удовлетворяют условию (1). При этом установлено, что это-
го всё равно недостаточно для поточечной представимости даже простейшей функции
𝑓 ≡ 1 на множестве [0; 1] ∖ 𝐷, где 𝐷 — множество всех двоично–рациональных точек.
А именно, существует составленная из подпоследовательности пачек подсистема системы
Фабера–Шаудера такая, что для любых коэффициентов ряда по данной подсистеме, най-
дется точка, не являющаяся двоично-рациональной, в которой соответствующий ряд не
сходится к 1.</p>
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