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Пространства непрерывных функций являются одним из центральных объектов функ-
ционального анализа и общей топологии [1]. В данной работе исследуются топологи-
ческие свойства пространства 𝐶 = 𝐶[0, 1] непрерывных функций на отрезке, снабжён-
ного топологией поточечной сходимости 𝜏𝑝, базу которой составляют множества вида
{𝑓 ∈ 𝐶 : 𝑓(𝑥𝑖) ∈ 𝑂𝑖, 𝑖 = 1, . . . , 𝑛}, где 𝑥1, . . . , 𝑥𝑛 ∈ [0, 1] и 𝑂𝑖 — открытые интервалы
в R.

Хорошо известны две метризуемые топологии на множестве 𝐶 = 𝐶[0, 1]: топология 𝜏𝜌,
порождённая метрикой равномерной сходимости 𝜌(𝑓, 𝑔) = sup |𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)|, и топология
𝜏𝜎, порождённая интегральной метрикой 𝜎(𝑓, 𝑔) =

∫︀ 1

0
|𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)| 𝑑𝑥. Эти две топологии

топологически неэквивалентны. Также эти топологии топологически неэквивалентны то-
пологии поточечной сходимости, поскольку пространство (𝐶, 𝜏𝑝) не метризуемо.

Показывается, что пространство (𝐶, 𝜏𝑝) не только не метризуемо, но даже не является
образом метризуемого пространства ни при открытом, ни при замкнутом отображении.

Теорема 1. Не существует непрерывного открытого отображения метризуемого
пространства на (𝐶, 𝜏𝑝).

Теорема 2. Не существует непрерывного замкнутого отображения метризуемого
пространства на (𝐶, 𝜏𝑝).

Список литературы

А. Н. Колмогоров, С. В. Фомин. Элементы теории функций и функционального ана-
лиза. М.: Наука, 1976.

Дж. Окстоби. Мера и категория. М.: Мир, 1974.
Р. Энгелькинг. Общая топология. М.: Мир, 1986.

1


