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В [3] изучена взаимосвязь известных достаточных условий, гарантирующих единствен-
ность решения проблемы моментов, и построен пример, демонстрирующий, что из условия
Карлемана не вытекает условие Стоянова [2]. При построении рассматриваются незави-
симые одинаково распределенные по показательному закону с параметром 1 случайные
величины 𝜉1, 𝜉2, 𝜂1, 𝜂2, и утверждается, что для произведения 𝑋 := 𝑋1𝑋2, где 𝑋1 :=
𝜉1 ln (1 + 𝜂1), 𝑋2 := 𝜉2 ln (1 + 𝜂2), выполняется критерий Карлемана, но не выполняется
критерий Стоянова. В этой же статье авторами утверждается, что при произвольном вы-
боре чисел 𝑟1, 𝑟2∈ [0, 1], 𝑟1+𝑟2 ̸= 0, моменты случайной величины𝑋(𝑟1, 𝑟2) := 𝑋1(𝑟1)𝑋2(𝑟2),
где 𝑋1(𝑟1) := 𝜉1 (ln (1 + 𝜂1))

𝑟1 , 𝑋2(𝑟2) := 𝜉2 (ln (1 + 𝜂2))
𝑟2 , удовлетворяют условию Карле-

мана, но не удовлетворяют условию Стоянова, однако детали доказательства были опу-
щены. Цель работы — восстановить доказательство этого утверждения и дополнить ре-
зультаты, полученные в [3], новыми примерами случайных величин, показывающими, что
условие Карлемана является более общим по сравнению с условием Стоянова. Постро-
енные примеры основаны на утверждениях, полученных в [3], и являются достаточно
сложными, что во многом подтверждает хорошую практическую применимость условия
Стоянова, которое технически является более простым при использовании, чем условие
Карлемана. В связи с этим возникла естественная задача — проверить, будут ли моменты
случайной величины 𝑋, построенной следующим образом: 𝑋 = 𝑋1𝑋2, где 𝑋1 = 𝑎(𝜉1)𝑏(𝜂1)
и 𝑋2 = 𝑎(𝜉2)𝑏(𝜂2), удовлетворять условию Карлемана, но не удовлетворять условию Сто-
янова, для произвольных правильно меняющихся функций 𝑎(𝑥) и медленно меняющихся
функций 𝑏(𝑥) [1]. Установлено, что для правильно меняющейся функции 𝑎(𝑥) = 𝑥 и мед-
ленно растущей функции 𝑏(𝑥) = 𝑒1−𝑒−𝑥 рассматриваемая случайная величина 𝑋 будет
удовлетворять обоим условиям.
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