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Унарной алгеброй называется универсальная алгебра, все операции которой унарны
или нульарны.

Алгеброй с операторами называется алгебра с выделенной системой унарных опера-
ций, действующих как эндоморфизмы для остальных основных операций. Данные алгебры
изучались в работах [5, 6].

Унаром с мальцевской операцией [1] называется алгебра ⟨𝐴, 𝑑, 𝑓⟩ с унарной опера-
цией 𝑓 и тернарной операцией 𝑑, на которой истинны тождества Мальцева 𝑑(𝑥, 𝑦, 𝑦) =
= 𝑑(𝑦, 𝑦, 𝑥) = 𝑥 и тождество перестановочности 𝑓(𝑑(𝑥, 𝑦, 𝑧)) = 𝑑(𝑓(𝑥), 𝑓(𝑦), 𝑓(𝑧)).

В [1] показано, что на любом унаре ⟨𝐴, 𝑓⟩ можно задать тернарную операцию 𝑝 так,
что алгебра ⟨𝐴, 𝑝, 𝑓⟩ становится унаром с мальцевской операцией, а унарная операция —
ее эндоморфизмом. Эта алгебра определятся следующим образом.

Пусть ⟨𝐴, 𝑓⟩ — произвольный унар и 𝑥, 𝑦 ∈ 𝐴. Для любого элемента 𝑥 унара ⟨𝐴, 𝑓⟩
через 𝑓𝑛(𝑥) обозначается результат 𝑛-кратного применения операции 𝑓 к элементу 𝑥; при
этом 𝑓 0(𝑥) = 𝑥. Положим 𝑀𝑥,𝑦 = {𝑛 ∈ N ∪ {0} | 𝑓𝑛(𝑥) = 𝑓𝑛(𝑦)}, и 𝑘(𝑥, 𝑦) = min 𝑀𝑥,𝑦, если
𝑀𝑥,𝑦 ̸= ∅ и 𝑘(𝑥, 𝑦) = ∞, если 𝑀𝑥,𝑦 = ∅. Положим далее

𝑝(𝑥, 𝑦, 𝑧)
𝑑𝑒𝑓
=

{︂
𝑧, если 𝑘(𝑥, 𝑦) 6 𝑘(𝑦, 𝑧);
𝑥, если 𝑘(𝑥, 𝑦) > 𝑘(𝑦, 𝑧).

С помощью конструкции предложенной В.К.Карташовым в [1], В.Л.Усольцевым в
работах [3] и [4] на произвольном унаре были определены тернарная операция 𝑠(𝑥, 𝑦, 𝑧) и
операция большинства 𝑚(𝑥, 𝑦, 𝑧) перестановочные с унарной.

В работе [2] автором

∙ Описано строение коатомов в решетках конгруэнций алгебр ⟨𝐴, 𝑝, 𝑓⟩;
∙ Доказано, что решетка конгруэнций алгебры ⟨𝐴, 𝑝, 𝑓⟩ не имеет коатомов тогда и

только тогда, когда унар ⟨𝐴, 𝑓⟩ связен, содержит одноэлементный подунар и имеет
бесконечную глубину. В других случаях решетка конгруэнций алгебры ⟨𝐴, 𝑝, 𝑓⟩ имеет
единственный коатом.

∙ Установлено, что любая нетривиальная конгруэнция алгебры ⟨𝐴, 𝑝, 𝑓⟩ из рассматри-
ваемого класса не имеет дополнения.

∙ Установлено решетка конгруэнций любой алгебры ⟨𝐴, 𝑝, 𝑓⟩ является решеткой с коп-
севдодополнениями.

В докладе представлены

∙ обобщения работы [2] на классы ⟨𝐴, 𝑠, 𝑓⟩ и ⟨𝐴,𝑚, 𝑓⟩;
∙ эквивалентные условия отсутствия собстенных подалгебр у произвольной унарной

алгебры;
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∙ алгоритм, который проверяет отсутствие подалгебр или находит собственные подал-
гебры и порождающие их элементы унарной алгебры, носитель и сигнатура которой
конечны.
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