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Пусть 𝑃 и 𝑄 – дискретные вероятностные меры, определенные на некотором конечном
множестве 𝑆 = {𝑙1, . . . , 𝑙𝐾 : 𝐾 > 1, 𝐾 ∈ N}. Тогда дивергенция Кульбака - Лейблера между
ними задается формулой

𝐷𝐾𝐿 = 𝐷𝐾𝐿(𝑃,𝑄) =
𝐾∑︁
𝑘=1

𝑝𝑘 ln 𝑝𝑘 −
𝐾∑︁
𝑘=1

𝑝𝑘 ln 𝑞𝑘,

где 𝑝𝑘 = 𝑃 (𝑙𝑘) > 0, 𝑞𝑘 = 𝑄(𝑙𝑘) > 0, 𝑘 = 1, . . . , 𝐾. Интерес представляют статистические
оценки величины 𝐷𝐾𝐿, которые строятся для неизвестных мер 𝑃 и 𝑄 по независимым вы-
боркам объема 𝑛 из соответствующих распределений. Состоятельность и асимптотическая
нормальность трех оценок 𝐷𝐾𝐿 рассматривалась в [1]. Для третьей из них в [2] установ-
лено, что ее смещение сходится к нулю экспоненциально быстро. Нами найдена скорость
сходимости к нулю дисперсии третьей из упомянутых оценок. Доказано, что эта дисперсия
ограничена сверху величиной 𝐶1

𝑛
+ 𝐶2

𝑛2 +
𝐶3

𝑛6 +𝐶4𝑒
−𝜆𝑛, где положительные 𝐶𝑖 (𝑖 = 1, . . .) и 𝜆

явно указаны (определяются распределениями 𝑃 и 𝑄). Таким образом, оценка дисперсии
имеет вид 𝑂( 1

𝑛
) при 𝑛 → ∞. Такой порядок убывания дисперсии является оптимальным

согласно неравенству Рао - Крамера.
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