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Предсказание момента разорения страховой компании играет огромную роль в расчёте
стартового капитала и успешности деятельности компании вообще. В докладе рассматри-
вается классическая модель риска Крамера-Лундберга, т.е. капитал страховой компании
𝑈(𝑡) в момент времени 𝑡 имеет вид

𝑈(𝑡) = 𝑢+ 𝑐𝑡− 𝑆(𝑡),

где 𝑢 – начальный капитал компании, 𝑐 – постоянная скорость денежного притока (по-
ступления премий), 𝑆(𝑡) – совокупный размер требований, поступивших к моменту 𝑡. При
этом предполагается, что

𝑆(𝑡) =

𝑁(𝑡)∑︁
𝑖=1

𝐷𝑖,

где 𝑁(𝑡) – пуассоновский процесс с параметром 𝜆, не зависящий от последовательности
независимых одинаково распределённых случайных величин 𝐷𝑖. Здесь 𝐷𝑖 – размер i-го
требования, т.е. неотрицательная случайная величина с известной функцией распределе-
ния и моментами 𝑝𝑘 = E(𝐷𝑖

𝑘). Таким образом, 𝑆(𝑡) – составной пуассоновский процесс.
Цель работы - упорядочить различные показатели функционирования страховой ком-

пании в зависимости от предположений о виде распределения требований 𝐷𝑖, параметра
𝜆 и начального капитала 𝑢.

Одним из таких показателей является процесс совокупных потерь 𝐿(𝑡) = 𝑆(𝑡)−𝑐𝑡. Для
установления стохастического порядка (или более слабых порядков) между этими процес-
сами важную роль играют моменты случайной величины 𝐿 = max𝑡 𝐿(𝑡), подсчитанные в
[1] как функции интенсивности 𝜆 пуассоновского потока поступающих в компанию требо-
ваний. Необходимо также исследовать зависимость этих моментов от вида распределения
размеров требований 𝐷𝑖.

Основное внимание в работе уделяется вероятности разорения и моментам времени
его наступления 𝑇 = inf{𝑡 : 𝑈(𝑡) ≥ 0}. Чтобы изучать конечные случайные величины,
рассматривается случайная величина 𝑇𝑐 с распределением, совпадающим с условным рас-
пределением 𝑇 при условии 𝑇 <∞, т.е. 𝑇𝑐 = 𝑇 |𝑇 <∞.

Далее ищется выражение 𝐸(𝑇𝑐) через вероятность разорения компании 𝜓(𝑢) = P(𝑇 <
∞) = P(𝐿 > 𝑢), где 𝑢 - начальный капитал компании. Используя [2], получаем

E(𝑇𝑐) =
𝜓1(𝑢)

𝜓(𝑢)
,

где 𝜓1(𝑢) =
1

𝜆𝑝1𝜃
[
𝑢∫︀
0

𝜓(𝑢− 𝑥)𝜓(𝑥)𝑑𝑥+
∞∫︀
𝑢

𝜓(𝑥)𝑑𝑥− 𝑝2
2𝜃𝑝1

𝜓(𝑢)], 𝜃 – страховая нагрузка.
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Благодаря 𝜓1(𝑢) и другим промежуточным функциям, можно получить ответы на во-
просы, чему равен капитал перед разорением и какой дефицит образовался в момент
разорения.
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