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В работе [1] описан специальный класс мер

Определение 1. Радоновская мера 𝜇 на действительном локально выпуклом простран-
стве 𝐸 называется 𝛼-вогнутой (−∞ ≤ 𝛼 ≤ ∞), если для любых непустных борелевских
множеств 𝐴 и 𝐵 и всех 0 < 𝑡 < 1,

𝜇*((1− 𝑡)𝐴+ 𝑡𝐵) ≥
[︁
(1− 𝑡)𝜇(𝐴)𝛼 + 𝑡𝜇(𝐵)𝛼

]︁1/𝛼
Где (1− 𝑡)𝐴+ 𝑡𝐵 = {(1− 𝑡)𝑥+ 𝑡𝑦 : 𝑥 ∈ 𝐴 , 𝑦 ∈ 𝐵},
𝜇*(𝑈) = sup{𝜇(𝑉 ) : 𝑉 − измеримое подмножество 𝑈}.

На выпуклом компакте 𝐾 в локально выпуклом пространстве 𝐸 рассмотрим семейство
ℳ𝛼(𝐾) всех 𝛼-вогнутых вероятностных мер, имеющих носитель в 𝐾.

Для заданного набора полунепрерывных сверху функций 𝑓𝑖 : 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑛 определим
подсемейство мер

𝒫(𝑓1, . . . , 𝑓𝑛) =
{︁
𝜇 ∈ ℳ𝛼(𝐾) :

∫︁
𝑓𝑖𝑑𝜇 ≥ 0 , 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑛

}︁
.

На выпкуклой оболочке 𝒫(𝑓1, . . . , 𝑓𝑛) этого семейства рассмотрим крайние точки. В [1]
дано описание крайних точек множества 𝒫(𝑓1, . . . , 𝑓𝑛) в терминах плотностей для 𝑛 =
1. Используя совместно методики из работ [1],[2] и [3], можно обобщить эти результаты
на случай произвольного конечного 𝑛 и . Основным результатом является следующая
теорема.

Теорема 1. Пусть 𝑓1, . . . , 𝑓𝑛 — полунепрерывные сверху функции на 𝐾 и −∞ ≤ 𝛼 ≤ 1.
Тогда размерность носителя любой крайней точки 𝜇 множества ̃︀𝒫(𝑓1, . . . , 𝑓𝑛) не пре-
восходит 𝑛. Более того, если дополнительно 𝛼 ≤ 1

𝑛+1
, то либо 𝜇 сосредоточена в одной

точке 𝑥 ∈ 𝐾, причем 𝑓𝑖(𝑥) ≥ 0, 𝑖 = 1, . . . , 𝑛, либо носителем меры является выпуклый
компакт в 𝐾 и, если размерность носителя 𝜇 равна 𝑛, функция плотности имеет вид

𝑓(𝑥) = (𝑉 (𝑥))𝛾, 𝛾 =
1

𝛼
− 𝑛

с некоторой специальной функцией 𝑉 : 𝐹 → (0,∞).
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