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Пусть [𝑎, 𝑏] := {𝑥 ∈ R : 𝑎 6 𝑥 6 𝑏} — отрезок на вещественной оси R, 𝑎, 𝑏 ∈ R. Для
𝑘 = 1, 2, . . . класс 𝐶𝑘[𝑎, 𝑏] — это все 𝑘 раз непрерывно дифференцируемые функции на
своем открытом интервале, содержащем [𝑎, 𝑏].

Пусть 𝑓1, 𝑓2 : [𝑎, 𝑏] → R непрерывны. Функция 𝑓 : [𝑎, 𝑏] → R называется (𝑓1, 𝑓2)-выпуклой,
если для любых 𝑥1 < 𝑥2 из [𝑎, 𝑏] и 𝑐1, 𝑐2 ∈ R из 𝑐1𝑓1(𝑥𝑗) + 𝑐2𝑓2(𝑥𝑗) = 𝑓(𝑥𝑗) при 𝑗 = 1, 2
следует 𝑐1𝑓1(𝑥) + 𝑐2𝑓2(𝑥) > 𝑓(𝑥) для любых 𝑥 ∈ [𝑥1, 𝑥2] [1,гл. I, § 1].

Рассматриваем дифференциальный оператор вида

𝐿 :=
d2

d𝑥2
+ 𝑝1

d

d𝑥
+ 𝑝0

на 𝐶2[𝑎, 𝑏], где 𝑥 ∈ [𝑎, 𝑏], 𝑝0, 𝑝1 — непрерывные функции на [𝑎, 𝑏]. Наша
Основная Tеорема. Пусть 𝑓1, 𝑓2 ∈ 𝐶2[𝑎, 𝑏] — базис ядра заданного нами выше оператора
𝐿; 𝑓 ∈ 𝐶2[𝑎, 𝑏]. Тогда 𝐿(𝑓) — положительная на [𝑎, 𝑏] функция в том и только в том
случае, когда 𝑓 является (𝑓1, 𝑓2)-выпуклой.

Исследование мотивировано изучением аппроксимирующих экспоненциальных систем
в пространствах голоморфных функций на областях и в компактах на комплексной плос-
кости C. Ранее было обнаружено [2], [3,гл. 3], что существенную роль в таких исследо-
ваниях играют субгармонические функции [4] с разделёнными переменными на C. Наша
Основная Теорема позволяет строить широкие классы субгармонических функций с раз-
делёнными переменными.

Исследование выполнено при поддержке гранта Российского научного фонда, проект
№ 18-11-00002.
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