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Множество A называется свободным от сумм (сокращенно МСС),
если A ∩ (A + A) = ∅. Понятие множества, свободного от сумм,
ввел Исай Шур. Вопрос о числе множеств, свободных от сумм,
стал интенсивно изучаться после опубликования работы Камеро-
на и Эрдёша [3]. Обзор полученных результатов представлен в [1].
Также рассматривались множества, свободные от решений любых
уравнений с единичными коэффициентами [2]. Через SFk,l;m(Zp)
обозначим семейство множеств, свободных от решений уравнения
kx+ ly = mz в поле вычетов по простому модулю. Аналогично вве-
дем семейство арифметических прогрессий PFk,l;m(Zp) и положим
λk,l;m(Zp) = maxA∈SFk,l;m(Zp) |A|, αk,l;m(Zp) = maxA∈PFk,l;m(Zp) |A|. В
дальнейшем предполагается, что k + l 6= m, а p — простое.

Расширением множества A ⊆ Zp называется множество B вида
B = x ∗ A = {xy : y ∈ A}, x ∈ Zp. Множество A называется (2 + 1)-
суммой, если существует множество B такое, что A = 2 ∗ B + B.
Семейство всех (2 + 1)-сумм в Zp обозначим через SS2+1(Zp).

В работе были получены следующие результаты.

Теорема 1. λk,l;0(Zp) = bw/2c · (p− 1)/w,

|SFk,l;0(Zp)| =
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где w — порядок элемента −l−1k в мультипликативной группе Z×p .

Теорема 2. b(p+ 1)/3c ≥ λk,l;m(Zp) ≥ αk,l;m(Zp) ≥ b(p− 2)/(k + l +
m)c+ 1.

Для p > (k + l)2 справедливо αk,l;1(Zp) ≤ b(p− 2)/(k + l+ 1)c+ 1.

Теорема 3. |SFk,1;1(Zp)| ≤ 2(p−1)(1/2+o(1)).
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Текущая секция

Теорема 4. |SS2+1(Zp)| ≥ Cp2p/5, где C — положительная кон-
станта.
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