
Конференция «Ломоносов 2017»

Секция «Математическая логика, алгебра и теория чисел»

Умеренно низкие и супернизкие множества

Научный руководитель – Файзрахманов Марат Хайдарович

Власов Илья Игоревич
Студент (бакалавр)

Казанский (Приволжский) федеральный университет, Институт математики и механики
им. Н.И. Лобачевского, Казань, Россия

E-mail: elijah.vlasov@gmail.com

Хорошо известен класс супернизких множеств, множеств тьюрингов скачок которых
таблично сводится к ∅′. Имеется также эквивалентное определение (доказывается в [1]):

𝐴 — супернизкое ⇔ 𝐴′ = lim𝑠 𝑓𝑠 и ∀𝑥(|{𝑠 : 𝑓𝑠(𝑥) ̸= 𝑓𝑠+1(𝑥)}| ≤ 𝑔(𝑥)),

где {𝑓𝑠}𝑠∈𝜔 — вычислимая последовательность, 𝑔 — вычислимая функция. Это определе-
ние приводит к некоторым обобщениям, в частности к умеренно низким множествам:

𝐴 — умеренно низкое ⇔ 𝐴′ = lim𝑠 𝑓𝑠 и ∀𝑥(|{𝑠 : 𝑓𝑠(𝑥) ̸= 𝑓𝑠+1(𝑥)}| ≤ 𝑔(𝑥)),

где {𝑓𝑠}𝑠∈𝜔 — также вычислимая последовательность, а 𝑔 — 𝐴-вычислимая функция.
Очевидно, что имеют место включения 𝑆𝐿 ⊆ 𝐹𝐿 ⊆ 𝐿𝑜𝑤, где 𝑆𝐿, 𝐹𝐿, 𝐿𝑜𝑤 — классы

супернизких, умеренно низких и низких множеств соответственно. Было доказано, что эти
включения собственные, причем существуют вычислимо перечислимые множества 𝐴,𝐵
такие, что 𝐴 ∈ 𝐿𝑜𝑤 ∖ 𝐹𝐿, 𝐵 ∈ 𝐹𝐿 ∖ 𝑆𝐿.

Также было показано, что класс 𝐹𝐿 не замкнут вниз относительно тьюринговой сво-
димости ≤𝑇 — существует в.п. множество 𝐴 ∈ 𝐹𝐿 такое, что 𝐴[0] /∈ 𝐹𝐿 (очевидно, что
𝐴[0] ≤𝑇 𝐴).
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