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Пусть𝑋, 𝑌 — непустые компактные подпространства метрического пространства 𝑍, то-
гда расстоянием по Хаусдорфу между𝑋 и 𝑌 называется величина |𝑋𝑌 |𝑍 = max {sup

𝑥∈𝑋
inf
𝑦∈𝑌

|𝑥𝑦|,

sup
𝑦∈𝑌

inf
𝑥∈𝑋

|𝑦𝑥|}.

Пусть 𝑋 и 𝑌 — метрические пространства. Тройку (𝑋 ′, 𝑌 ′, 𝑍), состоящую из метриче-
ского пространства 𝑍 и двух его подмножеств 𝑋 ′ и 𝑌 ′, изометричных соответственно 𝑋
и 𝑌 , назовем реализацией пары (𝑋, 𝑌 ). Расстоянием по Громову-Хаусдорфу |𝑋𝑌 | между
𝑋 и 𝑌 назовем точную нижнюю грань чисел 𝑟, для которых существует реализация пары
(𝑋, 𝑌 ) такая, что |𝑋 ′𝑌 ′|𝑍 ≤ 𝑟.

Пространствоℳ изометрических классов компактных метрических пространств с мет-
рикой Громова-Хаусдорфа называется пространством Громова-Хаусдорфа.

Множество ℋ(𝑋) всех непустых компактных подмножеств компактного метрического
пространства 𝑋, наделенное метрикой Хаусдорфа, тоже компактно[1].

Множество ℋ𝐺(𝑋) изометрических классов непустых компактных подмножеств ком-
пактного метрического пространства 𝑋, наделенное метрикой Громова-Хаусдорфа, тоже
компактно, в силу замкнутости и выполнения критерия Громова предкомпактности.

Определим два отображения ℋ : ℳ → ℳ, 𝑋 ↦→ ℋ(𝑋) и ℋ𝐺 : ℳ → ℳ, 𝑋 ↦→ ℋ𝐺(𝑋).
Общая задача состоит в нахождении и исследовании изометрий пространства Громова-

Хаусдорфа в себя. Существует гипотеза, что не бывает биективных изометрий простран-
ства Громова-Хаусдорфа на себя, кроме тождественного отображения. Были построены
примеры локальных изометрий. Это задача интересна тем, что нахождение расстояния по
Громову-Хаусдорфу очень трудоемкая задача, поэтому наличие изометричного отображе-
ние облегчило бы нахождение этого расстояния.

В докладе доказаны следующие результаты:
1. Для любых компактных метрических пространств𝑋 и 𝑌 имеем |𝑋𝑌 |𝑍 = |ℋ(𝑋)ℋ(𝑌 )|ℋ(𝑍).
2. Отображения ℋ и ℋ𝐺 являются 1-липщицевыми и, следовательно, непрерывными.
3. Если компактное метрическое пространство 𝑋 связно, то ℋ(𝑋) и ℋ𝐺(𝑋) тоже связ-

ны.
4. Если 𝑋 — двуточечное метрическое пространство, а 𝑌 любое компактное метриче-

ское пространство с диаметром меньшим чем у 𝑋, то |𝑋𝑌 | = |ℋ𝐺(𝑋)ℋ𝐺(𝑌 )|.
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