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Рассмотрим классическую модель риска Крамера-Лундберга. В рамках данной моде-

ли в случае отсутствия дивидендов капитал страховой компании в момент 𝑡 выглядит
следующим образом:

𝑈(𝑡) = 𝑥+ 𝑐𝑡− 𝑆(𝑡), 𝑡 ≥ 0.

Здесь {𝑆(𝑡)} - это составной пуассоновский процесс с интенсивностью 𝜆, 𝑥 - начальный
капитал компании, 𝑐 - интенсивность выплаты премий. Пусть далее 𝐷(𝑡) - это совокупные
дивиденды, выплаченные к моменту времени 𝑡. Тогда 𝑋(𝑡) = 𝑈(𝑡)−𝐷(𝑡) - это капитал в
момент времени 𝑡 и 𝑇 = inf{𝑡 : 𝑋(𝑡) < 0} - момент разорения страховой компании.

На сегодняшний день изучено много различных дивидендных стратегий, одними из
самых известных являются так называемые барьерные стратегии. Согласно барьерной
стратегии с параметром 𝑏, дивиденды не выплачиваются, когда 𝑋(𝑡) < 𝑏, в то время как
дивиденды выплачиваются с интенсивностью 𝑐, если 𝑋(𝑡) = 𝑏. Если 𝑋(𝑡) > 𝑏, то сразу же
в качестве дивидендов выплачивается сумма, равная 𝑋(𝑡)− 𝑏. Барьерные стратегии рас-
сматривались во многих работах, посвященных теории дивидендов, таких как, например,
статья Гербера и др. [2] и книга Бюльмана [1].

Важным недостатком барьерных стратегий является то, что они не подразумевают
возможность изменения условий выплаты дивидендов с течением времени. В связи с этим
рассмотрим новые дивидендные стратегии, согласно которым уровень барьера 𝑏 может
меняться сразу же после моментов поступлений требований 𝑇𝑖. Данные стратегии будут
задаваться уже не одним значением барьера 𝑏, а набором 𝑏1, . . . , 𝑏𝑛. А именно, пусть 𝑏 = 𝑏𝑖
на полуинтервалах [𝑇𝑖−1, 𝑇𝑖), где 1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑛 − 1 (в предположении 𝑇0 = 0), и 𝑏 = 𝑏𝑛, когда
𝑡 ≥ 𝑇𝑛−1. Будем также считать, что получившаяся ступенчатая функция барьера является
неубывающей: 𝑏1 ≤ 𝑏2 ≤ . . . ≤ 𝑏𝑛.

Пусть также 𝑉 (𝑥, 𝑏) и 𝑉 (𝑥, 𝑏1, . . . , 𝑏𝑛) - это математические ожидания дисконтирован-
ных дивидендов, выплаченных до момента разорения страховой компании в моделях с
барьерной и ступенчатой дивидендными стратегиями соответственно. В данной работе
будет доказана справедливость следующей теоремы:
Теорема 1. Для всех значений 0 ≤ 𝑥 ≤ 𝑏1 имеет место равенство:

𝑉 (𝑥, 𝑏1, . . . , 𝑏𝑛) = 𝑉 (𝑥, 𝑏𝑛) +
𝑛−1∑︁
𝑖=1

[1− 𝑉 ′(𝑏𝑖, 𝑏𝑛)]𝑉[𝑇𝑖−1,𝑇𝑖)(𝑥, 𝑏1, . . . , 𝑏𝑖),

где 𝑉[𝑇𝑖−1,𝑇𝑖)(𝑥, 𝑏1, . . . , 𝑏𝑖) - это математическое ожидание дисконтированных дивидендов,
выплаченных на полуинтервале [𝑇𝑖−1, 𝑇𝑖).

Также будут получены верхние и нижние оценки для функции дисконтированных ди-
видендов 𝑉 (𝑥, 𝑏1, . . . , 𝑏𝑛).
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