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В данной работе исследуется двумерный марковский процесс 𝑋𝑡 = (𝑋1

𝑡 , 𝑋
2
𝑡 ), 𝑡 ∈ R+,

компоненты которого взаимодействуют по типу синхронизации. Динамика частиц без син-
хронизации описывается следующим образом:

𝑌 𝑖
𝑡 = 𝜈𝑖𝑡+ 𝜎𝑖𝑊

𝑖
𝑡 , 𝑖 = 1, 2, 𝜈𝑖 ∈ R, 𝜎𝑖 > 0 (1)

где 𝑊 𝑖
𝑡 — независимые стандартные винеровские процессы. В моменты 𝜏 11 , 𝜏

1
2 , 𝜏

1
3 . . . и

𝜏 21 , 𝜏
2
2 , 𝜏

2
3 . . ., соответствующие скачкам независимых пуассоновских процессов с интенсив-

ностями 𝜆1 и 𝜆2, происходят скачкообразные синхронизации 𝑋1
𝑡 → 𝑋2

𝑡 и 𝑋2
𝑡 → 𝑋1

𝑡 . В
промежутках времени, когда синхронизации не происходят, частицы движутся согласно
(1). Подобные многомерные системы рассматривались в [1,2], где было доказано существо-
вание различных временных фаз в поведении моделей. В настоящей заметке изучается
предельное распределение случайного процесса 𝑑𝑡 = 𝑋2

𝑡 − 𝑋1
𝑡 , равного разности компо-

нент системы. Получен результат, что процесс 𝑑𝑡 имеет стационарное распределение 𝜋 с
плотностью

𝑝(𝑥) = 𝛼2𝑠2𝑒
𝑠2𝑥𝐼(𝑥 < 0) + 𝛼1𝑠1𝑒

−𝑠1𝑥𝐼(𝑥 > 0) (2)

где 𝑠𝑖 > 0, 𝛼𝑖 ∈ (0, 1) — некоторые вещественные константы и 𝛼1 + 𝛼2 = 1. Показано,
что процесс сходится к своему стационарному распределению с экспоненциальной скоро-
стью в метрике расстояния по вариации. Показателем этой экспоненциальной сходимости
служит суммарная интенсивность пуассоновских потоков синхронизаций. По аналогии с
дискретными цепями Маркова [3] для выявления более тонких особенностей этой сходимо-
сти изучаются некоторые свойства генератора марковской полугруппы ассоциированной
с 𝑑𝑡 как оператора в 𝐿2(𝜋).
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