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Рассматривается задача точной расшифровки функций вида 𝑎0𝑥0⊕𝑎1𝑥1⊕...⊕𝑎𝑛−1𝑥𝑛−1,

𝑎𝑖 ∈ {0, 1},
∑︀𝑛−1

𝑖=0 𝑎𝑖 = 𝑘, где ⊕ — означает сложение по модулю 2. Обозначим через 𝜙(𝑛, 𝑘)
сложность расшифровки запросами на значение вышеупомянутых функций. Через ]𝑎[ обо-
значим наименьшее целое число не меньшее 𝑎, через [𝑎] обозначим наибольшее целое число
не большее 𝑎. Под log 𝑛 будем понимать двоичный логарифм от 𝑛.
Теорема 1. Для любого натурального 𝑛, 𝑛 > 2, справедливы неравенства 2] log 𝑛[−2 6
𝜙(𝑛, 2) 6 2] log 𝑛[−1, причем если log 𝑛− [log 𝑛] ∈ {0} ∪ (1/2, 1), то 𝜙(𝑛, 2) = 2] log 𝑛[−1.
Теорема 2. Для любого натурального 𝑛, 𝑛 > 5, справедливы соотношения

1) 3] log 𝑛[−4 6 𝜙(𝑛, 3) 6 3] log 𝑛[−2, если log 𝑛− [log 𝑛] ∈ (0, 1/3]

2) 3] log 𝑛[−3 6 𝜙(𝑛, 3) 6 3] log 𝑛[−2, если log 𝑛− [log 𝑛] ∈ (1/3, 2/3]

3) 𝜙(𝑛, 3) = 3] log 𝑛[−2, если log 𝑛− [log 𝑛] ∈ {0} ∪ (2/3, 1).
Теорема 3. Для любого натурального 𝑛, 𝑛 > 5, 4 6 𝑘 < 𝑛/2 имеет место неравенство:

𝜙(𝑛, 𝑘) 6 (𝑘 − 2[log 𝑘] + 2)𝑘[log 𝑘]/2·] log 𝑛[[log 𝑘]+
+ 𝑘([log 𝑘]+1)/2·] log 𝑛[[log 𝑘]−1+𝑘] log 𝑛[/2.
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