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Пусть на метрическом пространстве (𝑈, 𝑑) задана неотрицательная функция стоимости
𝑐(𝑥, 𝑦). Обозначим через 𝜇̂𝑐 и 𝜇̊𝑐 функционал Канторовича и функционал Канторовича –
Рубинштейна:

𝜇̂𝑐(𝑃1, 𝑃2) = inf
𝑄𝑥=𝑃1,𝑄𝑦=𝑃2

∫︁
𝑈×𝑈

𝑐(𝑥, 𝑦)𝑑𝑄, 𝜇̊𝑐(𝑃1, 𝑃2) = inf
𝑄𝑥−𝑄𝑦=𝑃1−𝑃2

∫︁
𝑈×𝑈

𝑐(𝑥, 𝑦)𝑑𝑄.

Очевидно, что 𝜇̊𝑐 6 𝜇̂𝑐. Основная задача этой работы — оценить 𝜇̊𝑐 через 𝜇̂𝑐 снизу для
некоторых пространств. Для пространства R с функцией 𝑐(𝑥, 𝑦) = |𝑥−𝑦|𝑚𝑎𝑥(1, |𝑥|𝑝−1, |𝑥|𝑝−1)
такая оценка была получена в работе [1] (теорема 6.4.1), однако представленное в ней до-
казательство не обобщается на общий случай, рассмотренный в этом докладе.

Пусть 𝜑 — 1-липшицева функция на 𝑈 . Будем рассматривать функции стоимости вида
𝑐(𝑥, 𝑦) = 𝑑(𝑥, 𝑦)𝑘(𝜑(𝑥), 𝜑(𝑦)), где 𝑘(𝑠, 𝑡) — неотрицательная симметричная функция, неубы-
вающая по обоим аргументам 𝑠, 𝑡 ∈ R.

Введём функцию 𝑏 на R2, множество 𝐺 и функцию 𝛽 на 𝐺 следующим образом:

𝑏(𝑠, 𝑡) = sup
{︁
|𝑓(𝑠) − 𝑓(𝑡)|

⃒⃒⃒
𝑓 : R ↦→ R, ∀𝑥, 𝑦 ∈ R, |𝑓(𝑥) − 𝑓(𝑦)|

}︁
,

𝐺 = {(𝜑(𝑥), 𝜑(𝑦), 𝑑(𝑥, 𝑦)) | 𝑥, 𝑦 ∈ 𝑈} ,

𝛽(𝑠, 𝑡, 𝑙) = inf

{︂
𝑏(𝑠, 𝑣) + 𝑏(𝑡, 𝑣)

𝑘(𝑠, 𝑡)𝑙

⃒⃒⃒⃒
𝑣 6

𝑠 + 𝑡− 𝑙

2

}︂
.

Теорема 1. 𝜇̊𝑐 >

(︂
inf

(𝑠,𝑡,𝑙)∈𝐺
𝛽(𝑠, 𝑡, 𝑙)

)︂
𝜇̂𝑐.

Пусть далее 𝜑 имеет вид 𝜑(𝑥) = 𝜑𝑎(𝑥) = 𝑑(𝑥, 𝑎) при некотором фиксированном 𝑎 ∈ 𝑈 .
Теорема 2. Если существуют такие 𝛼 > 1 и 𝜀 > 0, что для всякого 𝑡 > 0 выполняется
𝑘(0, 𝑡) > 𝜀𝑘(𝛼𝑡, 𝛼𝑡), то 𝜇̊𝑐 > 𝜀

2(1−log𝛼 𝜀)
𝜇̂𝑐.
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