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Â ðàáîòå ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à î ðåàëèçàöèè ôóíêöèé k-çíà÷íîé ëîãèêè èç çà-
ìêíóòûõ êëàññîâ ôîðìóëàìè â êîíå÷íûõ áàçèñàõ, ñîñòîÿùèõ èç ôóíêöèé, ïðèíàäëå-
æàùèõ ýòèì æå êëàññàì. Âñå íåîáõîäèìûå îïðåäåëåíèÿ ìîæíî íàéòè â ðàáîòàõ [6,8,4]

Îáîçíà÷èì ÷åðåç Pk,2 âñå ôóíêöèè k-çíà÷íîé ëîãèêè, ïðèíèìàþùèå çíà÷åíèÿ 0 è
1, k ≥ 2. Ïóñòü A � êîíå÷íàÿ ñèñòåìà ôóíêöèé èç Pk,2, Φ - ôîðìóëà íàä A. Îáî-
çíà÷èì ÷åðåç L(Φ) ÷èñëî ñèìâîëîâ ïåðåìåííûõ è êîíñòàíò, âõîäÿùèõ â ôîðìóëó Φ
(ñëîæíîñòü ôîðìóëû Φ), à ÷åðåç D(Φ) � ãëóáèíó ôîðìóëû Φ. Ïóñòü f ∈ [A]. Ïîëî-
æèì DA(f) = min l(Φ), LA(f) = minL(Φ), ãäå ìèíèìóì áåðåòñÿ ïî âñåì ôîðìóëàì Φ
íàä A, ðåàëèçóþùèì f . Êîíå÷íóþ ñèñòåìó ôóíêöèé A áóäåì íàçûâàòü ðàâíîìåðíîé,
åñëè ñóùåñòâóþò òàêèå êîíñòàíòû c è d, ÷òî äëÿ ëþáîé ôóíêöèè f ∈ [A] âûïîëíåíî
íåðàâåíñòâî

DA(f) ≤ c logLA(f) + d.

Â ðàáîòàõ [7,10] äîêàçàíà ðàâíîìåðíîñòü ëþáîé êîíå÷íîé ïîëíîé ñèñòåìû áóëåâûõ
ôóíêöèé (ñì. òàêæå [5]). Ïîçäíåå, â ðàáîòå [11] áûëà äîêàçàíà ðàâíîìåðíîñòü âñåõ
êîíå÷íûõ ñèñòåì áóëåâûõ ôóíêöèé, ïîðîæäàþùèõ êëàññ M . Â ðàáîòàõ [3,4] äîêàçàíà
ðàâíîìåðíîñòü âñåõ êîíå÷íûõ ñèñòåì áóëåâûõ ôóíêöèé. Àíàëîãè÷íûé ðåçóëüòàò ïîëó-
÷åí â ðàáîòå [9]. Ðàâíîìåðíîñòü êîíå÷íûõ ñèñòåì, ïîðîæäàþùèõ íåêîòîðûå ïðåäïîëíûå
êëàññû â Pk óñòàíîâëåíà â ðàáîòàõ [1,2], k ≥ 3. Ïóñòü f(x1, . . . , xn) � ôóíêöèÿ èç Pk,2,
à g(x1, . . . , xn) � ôóíêöèÿ èç P2, òàêèå ÷òî äëÿ ëþáîãî α̃ ∈ En

2 âûïîëíåíî ðàâåíñòâî
f(α̃) = g(α̃). Ôóíêöèþ g áóäåì íàçûâàòü ïðîåêöèåé ôóíêöèè f è îáîçíà÷àòü ÷åðåç prf .
Ïóñòü A � êîíå÷íàÿ ñèñòåìà ôóíêöèé Pk,2. Ïîëîæèì pr(A) =

⋃
f∈A

pr(f). Èìååò ìåñòî

ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå.

Òåîðåìà. Ïóñòü A � êîíå÷íàÿ ñèñòåìà ôóíêöèé èç Pk,2, òàêàÿ, ÷òî ìíîæåñòâî

prA íå ñîäåðæèòñÿ öåëèêîì íè â îäíîì èç êëàññîâ O∞, I∞, D,K, L. Òîãäà ñèñòåìà A
ðàâíîìåðíà.
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