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Ýôôåêòèâíàÿ õàóñäîðôîâà ðàçìåðíîñòü òî÷êè â êàíòîðîâñêîì ïðîñòðàíñòâå Ω (=áåñ-
êîíå÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íóëåé è åäèíèö) îïðåäåëÿåòñÿ ñëåäóþùèì îáðàçîì [?]:
Äëÿ äàííîãî α ∈ (0, 1) áóäåì íàçûâàòü òî÷êó α-íóëåâîé, åñëè ñóùåñòâóåò àëãîðèòì,
êîòîðûé ïî ðàöèîíàëüíîìó ε > 0 óêàçûâàåò ïîêðûòèå ýòîé òî÷êè ïåðå÷èñëèìûì ñåìåé-
ñòâîì èíòåðâàëîâ, ñóììà α-äëèí êîòîðûõ íå ïðåâîñõîäèò ε. Èíòåðâàëàìè â êàíòîðîâ-
ñêîì ïðîñòðàíñòâå íàçûâàþòñÿ ìíîæåñòâà âèäà xΩ (ìíîæåñòâî ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé,
èìåþùèõ äàííîå íà÷àëî x). α-äëèíà òàêîãî èíòåðâàëà îïðåäåëÿåòñÿ êàê 2−α|x|, ãäå |x|
� äëèíà äâîè÷íîãî ñëîâà x. Ýôôåêòèâíîé ðàçìåðíîñòüþ òî÷êè x íàçûâàåòñÿ íèæíÿÿ
ãðàíü òåõ α, ïðè êîòîðûõ x ÿâëÿåòñÿ α-íóëåâîé. Åñòü äâà ðàçëè÷íûõ ïîäõîäà ê èçìå-
ðåíèþ α-ðàçìåðîâ ñåìåéñòâ èíòåðâàëîâ [?][?]. Êðîìå îïèñàííîé âûøå ñóììû α-äëèí
èíòåðâàëîâ ðàññìàòðèâàþò ñóïðåìóì ïî âñåì ïðåôèêñíî-êîððåêòíûì ïîäñåìåéñòâàì
(=íèêàêèå äâà èíòåðâàëà â ïîäñåìåéñòâå íå ïåðåñåêàþòñÿ) ñóììû α-äëèí èíòåðâàëîâ,
âõîäÿùèõ â ýòî ïîäñåìåéñòâî. Åñëè çàìåíèòü â îïðåäåëåíèè α-íóëåâûõ ïîñëåäîâàòåëü-
íîñòåé îäèí ïîäõîä íà äðóãîé, òî ïîëó÷àåòñÿ îïðåäåëåíèå ñòðîãèõ α-íóëåâûõ ìíîæåñòâ.
Òðåòèì ïîäõîäîì ê α-íóëåâûì ïîñëåäîâàòåëüíîñòÿì ÿâëÿåòñÿ ïîäõîä Ñîëîâåÿ[?], ïðè
êîòîðîì ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ÿâëÿåòñÿ α-íóëåâîé (ïî Ñîëîâåþ), åñëè îíà áåñêîíå÷íîå
÷èñëî ðàç ïîêðûâàåòñÿ ïåðå÷èñëèìûì ñåìåéñòâîì èíòåðâàëîâ, ñóììà α-äëèí êîòîðûõ
îãðàíè÷åíà. Â ÷åòâåòîì ïîäõîäå [?] íóëåâûå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè � ýòî òå ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòè, êîòîðûå ÿâëÿþòñÿ íåñëó÷àéíûìè îòíîñèòåëüíî êëàññà α-åìêèõ ìåð, ò.å. ñó-
ùåñòâóåò àëãîðèòì, êîòîðûé ïî ðàöèîíàëüíîìó ε > 0 óêàçûâàåò ïîêðûòèå ýòîé òî÷êè
ïåðå÷èñëèìûì ñåìåéñòâîì èíòåðâàëîâ, ó êîòîðûõ ïî ëþáîé α-åìêîé ìåðå ñóììàðíàÿ
ìåðà íå ïðåâîñõîäèò ε (ïîäðîáíåå î ñëó÷àéíîñòè îòíîñèòåëüíî êëàññîâ ìåð ñì. [?]). Ìåðà
µ íà Ω íàçûâàåòñÿ α-åìêîé, åñëè µ(xΩ) ≤ 2−α|x| äëÿ âñåõ ñëîâ x. Ñåðèÿ òåîðåì â ðàáîòàõ
[?][?] óñòàíàâëèâàåò âçàèìîîòíîøåíèÿ ìåæäó ýòèìè ÷åòûðüìÿ ðàçëè÷íûìè ïîäõîäàìè
ê α-íóëåâûì ìíîæåñòâàì. À èìåííî, ëþáàÿ α-íóëåâàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü ÿâëÿåòñÿ α-
íóëåâîé ïî Ñîëîâåþ, ëþáàÿ α-íóëåâàÿ ïî Ñîëîâåþ ÿâëÿåòñÿ ñèëüíî α-íóëåâîé, cèëüíî
α-íóëåâûå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè â òî÷íîñòè ñîâïàäàþò ñ ïîñëåäîâàòåëüíîñòÿìè ñëó÷àé-
íûìè îòíîñèòåëüíî êëàññà α-åìêèõ ìåð, è, ïðè α < 1 âñå âêëþ÷åíèÿ ñòðîãèå. Â ìîåé
ðàáîòå áûëà ñóùåñòâåííî ïðîùå äîêàçàíà ïîñëåäíÿÿ ýêâèâàëåíòíîñòü, çà ñ÷åò ÷åãî òàê
æå óäàëîñü óïðîñòèòü ïåðåõîä îò ñëó÷àéíîñòè ïî Ñîëîâåþ ê ñòðîãîé ñëó÷àéíîñòè è
íåñêîëüêî óâåëè÷èòü îáùíîñòü ýòîãî ïåðåõîäà.
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