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E. Hecke â 1921 ã. ïîñòðîèë ïåðâûé ïðèìåð BR � ìíîæåñòâ(bounded remainder set). Îí
äîêàçàë, ÷òî èíòåðâàëû I äëèíû a+ bα, ãäå a, b ∈ Z, ÿâëÿþòñÿ èíòåðâàëàìè îãðàíè÷åí-
íîãî îñòàòêà è äëÿ íèõ ñïðàâåäëèâà îöåíêà îñòàòî÷íîãî ÷ëåíà |δ(α, i, I)| ≤ |b|. Ïîëíîå
îïèñàíèå âñåõ îäíîìåðíûõ BR � ìíîæåñòâ íàøåë H. Kesten. Áîëåå ñëîæíîé ÿâëÿåòñÿ
çàäà÷à î BR � ìíîæåñòâàõ â ìíîãîìåðíîì ñëó÷àå. Áûëè ñäåëàíû ïîïûòêè îïèñàòü ìíî-
ãîìåðíûå ñëó÷àè â ðàáîòàõ P. Liardet è G. Rauzy, íî ïîëó÷èòü ÿâíûõ îöåíîê îñòàòî÷íîãî
÷ëåíà òàê è íå óäàëîñü. Âïåðâûå ÷àñòíûé ñëó÷àé äëÿ äâóìåðíûõ òîðîâ áûë ðàññìîòðåí
â 1954 ã. R. Sz�usz. Äëÿ ïðîèçâîëüíîé ðàçìåðíîñòè îïèñàíèå ìíîãîìåðíûõ BR � ìíî-
æåñòâ áûëî ñäåëàíî Â. Ã. Æóðàâëåâûì â [2]. Àâòîð â [1] ïîñòðîèë è ïîëó÷èë òî÷íûå
îöåíêè îñòàòî÷íîãî ÷ëåíà δk, k = 0, 1, 2 äëÿ äâóìåðíûõ BR � ìíîæåñòâ, ïîñòðîåííûõ íà
îñíîâå âûïóêëîé è íå âûïóêëîé øåñòèóãîëüíîé ðàçâåðòêè T2(c) òîðà T2, ñäâèãàåìîãî
íà èððàöèîíàëüíûé âåêòîð α = tc, ãäå c = (c1, c2) � ïàðàìåòð îïðåäåëÿþùèé ôîðìó
ðàçâåðòêè, t ≤ 1, à òàêæå îïðåäåëèë ñðåäíèå çíà÷åíèÿ îòêëîíåíèé. Äëÿ ïîñòðîåíèÿ
òðåõìåðíûõ BR � ìíîæåñòâ àâòîð èñïîëüçóåò ïðîèçâåäåíèå òîðè÷åñêèõ ðàçâåðòîê [3],
â äàííîì ñëó÷àå � ïðîèçâåäåíèå øåñòèóãîëüíîé ðàçâåðòêè T 2(c) è ïåðåêëàäûâàþùåãî-
ñÿ ïîëóèíòåðâàëà T 1. Ïîñòðîåíû êëàññû ìíîæåñòâ T 3
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îöåíêè îñòàòî÷íûõ ÷ëåíîâ δ1, δ0,m,m = 0, 1, 2.
Òåîðåìà 1. Ïóñòü T3 � òðåõìåðíûé òîð, ðàçáèåíèå êîòîðîãî íà îáëàñòè T 3
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γ ñäâèãà òîðà T3. Òîãäà äëÿ îòêëîíåíèé ñïðàâåäëèâû ñëåäóþùèå òî÷íûå íåðàâåíñòâà:

−σ(x0) ≤ δ0,0(i, x0) ≤ 3− σ(c)(t+ 1)− σ(x0), x01 − 1 ≤ δ1(i) ≤ x01,
x02 − 1 ≤ δ0,1(i, x0) ≤ x02 + α2

1 + c1, x03 − 1 ≤ δ0,2(i, x0) ≤ x03 + α2
2 + c2,

ãäå σ(x) � ôóíêöèÿ, ðàâíàÿ ñóììå êîîðäèíàò òî÷êè x.
Äàííàÿ òåîðåìà ÿâëÿåòñÿ ìíîãîìåðíûì îáîáùåíèåì òåîðåìû E. Hecke íà ñëó÷àé òðåõ-
ìåðíûõ òîðîâ. Àíàëîãè÷íûå ðåçóëüòàòû äîêàçàíû äëÿ ñëó÷àÿ íå âûïóêëîé øåñòèóãîëü-
íîé ðàçâåðòêè.
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