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Â òåîðèè àáåëåâûõ ãðóïï áîëüøîé èíòåðåñ âûçûâàåò ïîíÿòèå âïîëíå òðàíçèòèâíî-
ñòè. Âïîëíå òðàíçèòèâíûìè ÿâëÿþòñÿ ãðóïïû, íàñûùåííûå áîëüøèì ÷èñëîì ýíäîìîð-
ôèçìîâ, òàêèå êàê: qpi�ãðóïïû (çàäà÷à èçó÷åíèÿ ñâîéñòâ êîòîðûõ ñôîðìóëèðîâàíà Ë.
Ôóêñîì â [3] êàê ïðîáëåìà 17à), ñèëüíî îäíîðîäíûå è îäíîðîäíûå ñåïàðàáåëüíûå ãðóï-
ïû áåç êðó÷åíèÿ, èçó÷åíèþ êîòîðûõ ïîñâÿùåíû ð àáîòû Ë.ß. Êóëèêîâà, À.Ï. Ìèøèíîé,
Ð. Áýðà, è äðóãèõ ìàòåìàòèêîâ.

Â ðàáîòå ïðèâîäèòñÿ ïîíÿòèå k�âïîëíå òðàíçèòèâíîñòè äëÿ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ, èñ-
ñëåäóåòñÿ âîïðîñ î k�âïîëíå òðàíçèòèâíîñòè îäíîðîäíî ðàçëîæèìûõ è ñåïàðàáåëüíûõ
ãðóïï.
Îïðåäåëåíèå 1 ([2]). ÏóñòüG� ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ è k ∈ N. ÊîðòåæX = (x1, x2, ..., xk)
ýëåìåíòîâ ãðóïïûG íàçûâàåòñÿ t�íåçàâèñèìûì, åñëè ïðè i 6= j òèïû t(xi) è t(xj) íåñðàâ-
íèìû. Íàèáîëüøóþ äëèíó t�íåçàâèñèìîãî êîðòåæà ãðóïïû G íàçîâåì t�äëèíîé è áóäåì
îáîçíà÷àòü kt(G). Â ñëó÷àå, åñëè â ãðóïïå G ñóùåñòâóåò t�íåçàâèñèìûé êîðòåæ äëèíû
k äëÿ âñåõ k ∈ N, ïîëàãàåì kt(G) =∞.
Îïðåäåëåíèå 2 ([2]). Ïóñòü G � ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ è k ∈ N. Ãðóïïó G íàçî-
âåì k�âïîëíå òðàíçèòèâíîé, åñëè äëÿ ëþáûõ äâóõ êîðòåæåé X = (x1, x2, ..., xk), Y =
(y1, y2, ..., yk) ýëåìåíòîâ ãðóïïû G èç âûïîëíåíèÿ óñëîâèé:

(1) χ(xi) ≤ χ(yi) äëÿ ëþáîãî i = 1, k;
(2) êîðòåæ X ÿâëÿåòñÿ t�íåçàâèñèìûì;

ñëåäóåò ñóùåñòâîâàíèå ýíäîìîðôèçìà θ ãðóïïû G ñî ñâîéñòâîì θ(xi) = yi (i = 1, k).
Òåîðåìà 3. Ïóñòü k ≥ 2 è G � k�âïîëíå òðàíçèòèâíàÿ ãðóïïà. Òîãäà âñÿêèé t�
íåçàâèñèìûé êîðòåæ äëèíû k ÿâëÿåòñÿ ëèíåéíî íåçàâèñèìûì.
Ñëåäñòâèå 4. Ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ G êîíå÷íîãî ðàíãà íå ÿâëÿåòñÿ k�âïîëíå òðàíçè-
òèâíîé äëÿ âñåõ k, óäîâëåòâîðÿþùèõ íåðàâåíñòâó r(G) < k ≤ kt(G).
Òåîðåìà 5. Ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ G k�âïîëíå òðàíçèòèâíà äëÿ íåêîòîðîãî k > 1 òîãäà
è òîëüêî òîãäà, êîãäà k�âïîëíå òðàíçèòèâíà åå ðåäóöèðîâàííàÿ ÷àñòü.
Òåîðåìà 6. Ïóñòü G =

⊕
i∈T Gt � îäíîðîäíî ðàçëîæèìàÿ ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ, ïðè÷åì

|T | > 2. Åñëè G âïîëíå òðàíçèòèâíà, òî G íå ÿâëÿåòñÿ k�âïîëíå òðàíçèòèâíîé äëÿ âñåõ
1 < k ≤ kt(G).

Íàïîìíèì, åñëè t1 = (α1, α2, ...), t2 = (β1, β2, ...), òî t1 · t2 = (χ1, χ2, ..., χn, ...), ãäå
χi = αi + βi è áåñêîíå÷íîñòü ïëþñ íå÷òî åñòü áåñêîíå÷íîñòü ([4]).
Òåîðåìà 7. Îäíîðîäíî ðàçëîæèìàÿ ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ G =

⊕
i∈T Gt ÿâëÿåòñÿ k�

âïîëíå òðàíçèòèâíîé äëÿ âñåõ k ∈ N òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà G óäîâëåòâîðÿåò
îäíîìó èç äâóõ óñëîâèé:
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(I) G � îäíîðîäíàÿ âïîëíå òðàíçèòèâíàÿ ãðóïïà;
(II) G = Gt1 ⊕Gt2 , ãäå Gt1 , Gt2 � âïîëíå òðàíçèòèâíûå ãðóïïû è
t1 · t2 = (∞,∞, ...,∞, ...).

Ó÷èòûâàÿ, ÷òî îäíîðîäíàÿ ñåïàðàáåëüíàÿ ãðóïïà ÿâëÿåòñÿ âïîëíå òðàíçèòèâíîé
([1]), äëÿ ñåïàðàáåëüíûõ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ ïîëó÷àåì òàêîé ðåçóëüòàò
Òåîðåìà 8. Ñåïàðàáåëüíàÿ ãðóïïà áåç êðó÷åíèÿ G � k�âïîëíå òðàíçèòèâíà äëÿ âñåõ
k ∈ N òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà G � îäíîðîäíàÿ ãðóïïà èëè G ïðåäñòàâèìà â
âèäå ïðÿìîé ñóììû äâóõ îäíîðîäíûõ ãðóïï ðàçëè÷íûõ òèïîâ t1, t2, ïðè÷åì t1 · t2 =
(∞,∞, ...,∞, ...).
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