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Ïóñòü H � ïðîñòðàíñòâî âñåõ áåñêîíå÷íûõ ýðìèòîâûõ ìàòðèö. Íà ýòîì ïðîñòðàí-
ñòâå äåéñòâóåò ñîïðÿæåíèÿìè ãðóïïà U(∞) � ãðóïïà ôèíèòíûõ áåñêîíå÷íûõ óíèòàð-
íûõ ìàòðèö. Ðàññìîòðèì ìíîæåñòâî âñåõ (áîðåëåâñêèõ) âåðîÿòíîñòíûõ ìåð M íà H,
ýðãîäè÷íûõ îòíîñèòåëüíî äåéñòâèÿ ýòîé ãðóïïû. Îòìåòèì, ÷òî ëþáàÿ âåðîÿòíîñòíàÿ
ìåðà íà H îïðåäåëÿåòñÿ ñâîåé õàðàêòåðèñòè÷åñêîé ôóíêöèåé, îïðåäåëåííîé íà ìíîæå-
ñòâå âñåõ ôèíèòíûõ áåñêîíå÷íûõ ýðìèòîâûõ ìàòðèö.

Òåîðåìà 1 ([1], [2]) Ïóñòü
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ãäå γ1, γ2, αi, i ≥ 1 òàêîâû, ÷òî γ2 ≥ 0 è
∑∞

i=1 α
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i < ∞. Òîãäà õàðàêòåðèñòè÷åñêèå

ôóíêöèè ìåð èçM èìåþò ñëåäóþùèé âèä

f(A) =
∏

x∈Spec(A)

F (x).

Áóäåì ñ÷èòàòü, ÷òî ïàðàìåòðû γi è αi çàâèñÿò îò N , è îãðàíè÷èâàòü ýðãîäè÷åñêóþ
ìåðó èç M, îïðåäåëÿåìóþ ýòèìè ïàðàìåòðàìè, íà ïðîñòðàíñòâî ýðìèòîâûõ ìàòðèö
ðàçìåðà N íà N . Ïóñòü λ1 ≥ λ2 ≥ · · · ≥ λN � (ñëó÷àéíûé) ñïåêòð ýòèõ ìàòðèö, è ïóñòü
L = 1/N

∑N
i=1 δ(λi/N) � ñëó÷àéíàÿ ìåðà, îòâå÷àþùàÿ ýòîìó ñïåêòðó. Ïðåäïîëîæèì,

÷òî õàðàêòåðèñòè÷åñêàÿ ôóíêöèÿ ìåíÿåòñÿ òàê, ÷òî äëÿ ε > 0 âûïîëíåíî óñëîâèå(
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N
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)
−−−→
N→∞

V (x), ïðè |x| < ε, (1)

ãäå V (x) � àíàëèòè÷åñêàÿ ôóíêöèÿ â îáëàñòè |x| < ε, à ñõîäèìîñòü ðàâíîìåðíà â ýòîé
îáëàñòè. Òîãäà âûïîëíåíà òåîðåìà

Òåîðåìà 2 Ïðè âûïîëíåíèè óñëîâèÿ ?? è N →∞ ìåðû L ñõîäÿòñÿ (â ñëàáîì ñìûñëå;
ïî âåðîÿòíîñòè) ê äåòåðìèíèðîâàííîé âåðîÿòíîñòíîé ìåðå µ, îäíîçíà÷íî îïðåäåëÿå-
ìîé ïî V (x).
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