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Ðàññìîòðèì ìîäåëü Ïóàíêàðå H3 òðåõìåðíîãî ïðîñòðàíñòâà Ëîáà÷åâñêîãî. Îáîçíà-
÷èì ÷åðåç Isom+(H3) ãðóïïó âñåõ ñîõðàíÿþùèõ îðèåíòàöèþ èçîìåòðèé H3. Õîðîøî
èçâåñòíî, ÷òî Isom+(H3) ∼= PSL(2,C). Ïóñòü G < Isom+(H3). Ãðóïïà G íàçûâàåòñÿ

ýëåìåíòàðíîé, åñëè ñóùåñòâóåò êîíå÷íàÿ G-îðáèòà â H3
. Â ïðîòèâíîì ñëó÷àå ãðóïïà G

íàçûâàåòñÿ íåýëåìåíòàðíîé. Êëàññèôèêàöèÿ âñåõ ýëåìåíòàðíûõ äèñêðåòíûõ ãðóïï G
ïðèâåäåíà, íàïðèìåð, â [4]. Èç ðåçóëüòàòîâ [2] ñëåäóåò, ÷òî íåýëåìåíòàðíàÿ ãðóïïà G
äèñêðåòíà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ëþáàÿ åå äâóïîðîæäåííàÿ ïîäãðóïïà äèñêðåòíà.

Êàæäûé íåòðèâèàëüíûé ýëåìåíò ãðóïïû Isom+(H3) ÿâëÿåòñÿ ýëëèïòè÷åñêèì, ïà-
ðàáîëè÷åñêèì èëè ëîêñîäðîìè÷åñêèì. Äëÿ ãðóïï ñ äâóìÿ ýëëèïòè÷åñêèìè ïîðîæäàþ-
ùèìè äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ äèñêðåòíîñòè áûëè ïîëó÷åíû â [1] è [3]. Ñëåäóþùåå óòâåð-
æäåíèå óëó÷øàåò ýòè ðåçóëüòàòû â ñëó÷àå, êîãäà îäèí èç ïîðîæäàþùèõ èìååò ïîðÿäîê
2.
Òåîðåìà. Ïóñòü ãðóïïà G = 〈f, g〉 < Isom+(H3) òàêîâà, ÷òî f è g � ýëëèïòè÷åñêèå

ýëåìåíòû ïîðÿäêîâ m ≤ 3 è 2 ñîîòâåòñòâåííî, δ(f, g) � ãèïåðáîëè÷åñêîå ðàññòîÿíèå

ìåæäó îñÿìè ïîðîæäàþùèõ, θ(f, g) � óãîë ìåæäó ýòèìè îñÿìè. Åñëè âûïîëíåíî îäíî

èç ñëåäóþùèõ óñëîâèé

(1) 0 ≤ θ(f, g) ≤ π/4 è sh δ(f, g) ≥ ctg(π/m) cos θ(f, g),
(2) π/4 ≤ θ(f, g) ≤ π/2 è sh δ(f, g) ≥ ctg(π/m) sin θ(f, g),

òî ãðóïïà G äèñêðåòíà, íåýëåìåíòàðíà è G = 〈f〉 ∗ 〈g〉.
Ðàçðàáîòàííûå ìåòîäû ïîçâîëèëè óñòàíîâèòü äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ äèñêðåòíîñòè

òàêæå äëÿ ãðóïï èçîìåòðèé H3, ïîðîæäåííûõ äâóìÿ íåïàðàáîëè÷åñêèìè ýëåìåíòàìè.
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