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Òåîðåìà Ïîíñåëå[5] ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé àëüòåðíàòèâó, ñîãëàñíî êîòîðîé âïèñàíî-
îïèñàííàÿ ëîìàíàÿ äâóõ êîíèê ëèáî çàìûêàåòñÿ äëÿ ëþáîé, ëèáî íå çàìûêàåòñÿ íè
äëÿ êàêîé íà÷àëüíîé òî÷êè, ïðè÷åì â ñëó÷àå çàìûêàíèÿ ÷èñëî çâåíüåâ âñåãäà îäèíà-
êîâîå. Áîëüøîé òåîðåìîé Ïîíñåëå íàçûâàþò[1] îáîáùåíèå òåîðåìû Ïîíñåëå íà ïó÷êè
êîíèê[4]: Òåîðåìà Ïóñòü êîíèêè α, β1, . . . , βn ïðèíàäëåæàò îäíîìó ïó÷êó. Òîãäà åñëè

ñóùåñòâóåò ìíîãîóãîëüíèê, âïèñàííûé â êîíèêó α è îïèñàííûé îêîëî êîíèê β1, . . . , βn,
òî òàêèõ ìíîãîóãîëüíèêîâ ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íî ìíîãî. Äëÿ îïðåäåëåíèÿ òàêîãî

ìíîãîóãîëüíèêà ìîæíî ïðîèçâîëüíûì îáðàçîì çàäàòü:

(i) ïîðÿäîê êàñàíèÿ åãî ñòîðîí ñ êîíèêàìè β1, . . . , βn; íàïðèìåð, òàêîé: βσ(1), . . . , βσ(n),

ãäå σ � ïîäñòàíîâêà ìíîæåñòâà {1, . . . , n};

(ii) êàñàòåëüíóþ ê êîíèêå βσ(1), ñîäåðæàùóþ îäíó èç ñòîðîí ýòîãî ìíîãîóãîëüíèêà;

(iii) òî÷êó ïåðåñå÷åíèÿ ýòîé êàñàòåëüíîé ñ êîíèêîé α, êîòîðàÿ áóäåò ïðèíàäëåæàòü

ñòîðîíå, êàñàþùåéñÿ êîíèêè βσ(2).

Èäåÿ èñïîëüçîâàòü íåêîòîðûé èíâàðèàíò äëÿ äîêàçàòåëüñòâà òåîðåìû Ïîíñåëå âîñ-
õîäèò åùå ê ßêîáè è Áåðòðàíó (ïîäðîáíåå ñì.[6]). Êèíã[3] ñ èñïîëüçîâàíèåì èíâàðè-
àíòíîé îòíîñèòåëüíî îòîáðàæåíèÿ Ïîíñåëå ìåðû ïîëó÷èë êîðîòêîå è î÷åíü êðàñèâîå
äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû Ïîíñåëå, îäíàêî, òîëüêî äëÿ îäíîãî ñëó÷àÿ äâóõ íåïåðåñåêàþ-
ùèõñÿ ýëëèïñîâ, îäèí èç êîòîðûõ ëåæèò âíóòðè äðóãîãî. Â äðóãèõ ñëó÷àÿõ âçàèìíîãî
ðàñïîëîæåíèÿ êîíèê íàðóøàåòñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü îáõîäà âåðøèí ëîìàíûõ Ïîíñå-
ëå, îò÷åãî êîíñòðóêöèþ Êèíãà íå ïîëó÷àåòñÿ ïðèìåíèòü. Â ñòàòüå[2] ñ ïîìîùüþ äðóãîé
êîíñòðóêöèè, èñïîëüçóþùåé ãîìåîèäíóþ ïëîòíîñòü, ýòè òðóäíîñòè óäàëîñü óñòðàíèòü.
Ìû ðàñïðîñòðàíèì êîíñòðóêöèþ Êèíãà èíâàðèàíòíîé ìåðû íà ïó÷êè êîíèê. Äîêàæåì,
÷òî äëÿ ïó÷êà êîíèê ñóùåñòâóåò óíèâåðñàëüíàÿ ìåðà, êîòîðàÿ èíâàðèàíòíà îòíîñèòåëü-
íî îòîáðàæåíèÿ Ïîíñåëå íà êàæäîé êîíèêå ýòîãî ïó÷êà. Ñ èñïîëüçîâàíèåì ýòîé ìåðû
ïîëó÷åíî íîâîå äîêàçàòåëüñòâî Áîëüøîé òåîðåìû Ïîíñåëå. Ìû òàêæå ïðèâåäåì ïîëíîå
îïèñàíèå èíâàðèàíòíûõ áîðåëåâñêèõ ìåð.
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