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Íàñòîÿùàÿ ðàáîòà ïîñâÿùåíà èçó÷åíèþ àáñîëþòíûõ èäåàëîâ àáåëåâîé ãðóïïû. Ïîä
àáñîëþòíûì èäåàëîì ãðóïïûG ïîíèìàåòñÿ åå ïîäãðóïïà, ÿâëÿþùàÿñÿ èäåàëîì â ëþáîì
êîëüöå, àääèòèâíàÿ ãðóïïà êîòîðîãî ñîâïàäàåò ñ G. Ìèíèìàëüíûé àáñîëþòíûé èäåàë
àáåëåâîé ãðóïïû G, ñîäåðæàùèé ýëåìåíò g íàçûâàåòñÿ ãëàâíûì àáñîëþòíûì èäåàëîì,
ïîðîæåííûì ýëåìåíòîì g â ãðóïïû G è îáîçíà÷àåòñÿ ÷åðåç 〈g〉AI . Àáåëåâàÿ ãðóïïà
íàçûâàåòñÿ RAI-ãðóïïîé, åñëè îíà äîïóñêàåò êîëüöåâóþ ñòðóêòóðó, â êîòîðîé ëþáîé
èäåàë ÿâëÿåòñÿ àáñîëþòíûì. Ïðîáëåìà îïèñàíèÿ RAI-ãðóïïû ñôîðìóëèðîâàíà â [2,
ïðîáëåìà 93].

Ïðè èçó÷åíèþ ñìåøàííûõ àáåëåâûõ ãðóïï, ÷àñòî ðàññìàòðèâàåòñÿ êëàññ L òàêèõ
àáåëåâûõ ãðóïï G, ÷òî G/T (G) ÿâëÿåòñÿ p-äåëèìà äëÿ âñåõ ïðîñòûõ ÷èñåë p òàêèõ, ÷òî
Tp(G) 6= 0. Îäíèì âàæíûì ïîäêëàññîì êëàññà L ÿâëÿåòñÿ êëàññ âñåõ àáåëåâûõ ãðóïï G
òàêèõ, ÷òî ëþáîå óìíîæåíèå íà ïåðèîäè÷åñêîé ÷àñòè T (G) åäèíñòâåííî ïðîäîëæàåòñÿ
äî óìíîæåíèÿ íà G. Ýòîò êëàññ îáîçíà÷àåòñÿ ÷åðåç K.

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå ïîëó÷åíû îïèñàíèÿ ãëàâíûõ àáñîëþòíûõ èäåàëîâ è RAI-ãðóïï
äëÿ àáåëåâûõ ãðóïï ðàíãà áåç êðó÷åíèÿ 1 êëàññà L ñ íåîãðàíè÷åííûìè ñåïàðàáåëüíûìè
p-êîìïîíåíòàìè è ñ÷åòíûõ àáåëåâûõ ãðóïï êëàññà K.

Ïóñòü G � ãðóïïà. Ïóñòü Bp =
⊕
i∈Ip
〈eπ〉 � p-áàçèñíàÿ ïîäãðóïïà ãðóïïû G è mpk =

|i ∈ Ip | o(eπ) = pk|.
Òåîðåìà 1. Ïóñòü G � ãðóïïà ðàíãà áåç êðó÷åíèÿ 1 êëàññà L òàêàÿ, ÷òî T (G) ÿâ-

ëÿåòñÿ ñåïàðàáåëüíîé ãðóïïîé c íåîãðàíè÷åííûìè p-êîìïîíåíòàìè. Ãðóïïà G ÿâëÿåò-

ñÿ RAI-ãðóïïîé òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà rp(G/B) ≤
∞∑
k=s

mpk äëÿ âñåõ p ∈ P, s ∈ N.

Ïóñòü g ∈ G, H(g) = (σπ)p∈P,i∈N0 � âûñîòíàÿ ìàòðèöà ýëåìåíòà g ∈ G. Îáîçíà÷èì
H(g) = (σ̄π)p∈P,i∈N0 òàêàÿ ìàòðèöà, ÷òî σ̄π = σπ, åñëè σπ ∈ Z è σ̄π = ∞, åñëè σπ ≥ ω.

Ïóñòü G(H(g)) = a ∈ G | H(a) ≥ H(g) è G(H(g)) = a ∈ G | H(a) ≥ H(g).
Òåîðåìà 2. Ïóñòü G � ãðóïïà ðàíãà áåç êðó÷åíèÿ 1 êëàññà L òàêàÿ, ÷òî T (G)

ÿâëÿåòñÿ ñåïàðàáåëüíîé ãðóïïîé c íåîãðàíè÷åííûìè p-êîìïîíåíòàìè.
1) Ïóñòü t ∈ T (G). Òîãäà 〈t〉AI = T (H(g)).
2) Ïóñòü g ∈ G\T (G).
à) Åñëè ìàòðèöà H(G) ýêâèâàëåíòíà ìàòðèöå, êàæäàÿ p-ñòðîêà êîòîðîé èìååò îäèí

èç òðåõ âèäîâ (0 1 2 . . . np ∞ . . . ; ), (0 1 2 . . . ; ), (∞ ∞ . . . ; ), òî 〈g〉AI =
G(H(g)).

á) Â ïðîòèâíîì ñëó÷àå, 〈g〉AI = 〈g〉+ T (H(g)).
Òåîðåìà 3. Ïóñòü G � ñ÷åòíàÿ ãðóïïà êëàññà K, g ∈ G. Òîãäà 〈g〉AI = 〈g〉+T (H(g)).
Òåîðåìà 4. Ïóñòü G � ñ÷åòíàÿ ãðóïïà êëàññà K. Òîãäà G ÿâëÿåòñÿ RAI-ãðóïïîé

òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà rp(G/B) ≤
∞∑
k=s

mpk äëÿ âñåõ p ∈ P, s ∈ N.
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