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Ïóñòü H � ãèëüáåðòîâî ïðîñòðàíñòâî íàä ïîëåì êîìïëåêñíûõ ÷èñåë, B(H) � ñîâî-
êóïíîñòü ëèíåéíûõ îãðàíè÷åííûõ îïåðàòîðîâ íà ïðîñòðàíñòâå H.

Îïðåäåëåíèå 1 Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî îïåðàòîð A ∈ B(H) îáëàäàåò ñâÿçàííûì èäåì-
ïîòåíòîì, åñëè ñóùåñòâóåò òàêîé îïåðàòîð P ∈ B(H), ÷òî P 2 = P , ImA = ImP ,
KerA = KerP . Ìíîæåñòâî îïåðàòîðîâ, îáëàäàþùèõ ñâÿçàííûìè èäåìïîòåíòàìè, áó-
äåì îáîçíà÷àòü ÷åðåç Is(H), à óêàçàííûé èäåìïîòåíò P äëÿ îïåðàòîðà A ∈ Is(H)
÷åðåç π(A).

Îïðåäåëåíèå 2 Ïóñòü A,B ∈ B(H). Ïîëîæèì A
]

6 B, åñëè è òîëüêî åñëè A = B,
èëè A ∈ Is(H) è π(A)A = π(A)B, Aπ(A) = Bπ(A).

Îòìåòèì, ÷òî åñëè H � êîíå÷íîìåðíî, òî ââåäåííîå îòíîøåíèå ñîâïàäàåò ñ
]

6-
ïîðÿäêîì íà ìàòðèöàõ (ñì. [1]). Óòâåðæäåíèå ñëåäóþùåé òåîðåìû àíàëîãè÷íî ðåçóëü-
òàòó äëÿ ìèíóñ-ïîðÿäêà èç ðàáîòû [2]:

Òåîðåìà 3 Îòíîøåíèå
]

6 ÿâëÿåòñÿ ÷àñòè÷íûì ïîðÿäêîì è äëÿ ëþáûõ A,B ∈ B(H)
ñëåäóþùèå óñëîâèÿ ýêâèâàëåíòíû:

1) A
]

6 B;
2) ñóùåñòâóåò ïðÿìîå ðàçëîæåíèå ïðîñòðàíñòâà H â ñóììó çàìêíóòûõ ïîäïðî-

ñòðàíñòâ H = H1 ⊕H2, ÷òî îïåðàòîðû A,B : H1 ⊕H2 → H1 ⊕H2 èìåþò ñëåäóþùèå
ìàòðè÷íûå ïðåäñòàâëåíèÿ:

A =

(
A1 0
0 0

)
, B =

(
A1 0
0 B1

)
,

ãäå A1 : H1 → H1 è B1 : H2 → H2 � îãðàíè÷åííûå ëèíåéíûå îïåðàòîðû, A1 èíúåêòèâåí,
ImA = H1;

3) A = B èëè A ∈ Is(H), A(B − A) = (B − A)A = 0.
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