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Îïðåäåëåíèå 1 Ïóñòü f : Cn → C�íåïðåðûâíàÿ ôóíêöèÿ. Ïîâåðõíîñòü {f = 0}
â Cn èìååò â òî÷êå a ∈ Cn îñîáåííîñòü òèïà Ak, åñëè â íåêîòîðîé îêðåñòíîñòè

ýòîé òî÷êè ñóùåñòâóåò ëîêàëüíàÿ ñèñòåìà êîîðäèíàò x1, . . . , xn, â êîòîðîé ôóíêöèÿ

èìååò âèä

f(x1, . . . , xn) = xk+1
1 + x2

2 + . . . + x2
n.

Çàìå÷àíèå 1 Òèï îñîáåííîñòè ïîâåðõíîñòè ïîâåðõíîñòè â äàííîé òî÷êå îïðåäåëÿåòñÿ
îäíîçíà÷íî (ñì. [1]).

Ðàññìàòðèâàåòñÿ ñëåäóþùàÿ çàäà÷à. Ïóñòü P ∈ C[x, y]�ìíîãî÷ëåí îò äâóõ ïåðå-
ìåííûõ ñ êîìïëåêñíûìè êîýôôèöèåíòàìè ôèêñèðîâàííîé ñòåïåíè deg P = d. Êàêîâ
ìàêñèìàëüíûé ïîðÿäîê k = k(d) îñîáåííîñòè òèïà Ak, êîòîðóþ ìîæåò èìåòü êðèâàÿ
{P (x, y) = 0} ⊂ C2?

×àñòè÷íûé îòâåò íà ýòîò âîïðîñ èìååòñÿ â ðàáîòå [2]. Â íåé äîêàçàíû ñëåäóþùèå
äâå òåîðåìû.

Òåîðåìà 1 Ïóñòü k(d)�ìàêñèìàëüíîå èç íàòóðàëüíûõ ÷èñåë k, äëÿ êîòîðûõ ñóùå-

ñòâóåò ïëîñêàÿ êðèâàÿ ñòåïåíè dñ îñîáåííîñòüþ òèïà Ak. Òîãäà

k(d) ≤ (d− 1)2 −
[
d

2

]
·
([

d

2

]
− 1

)
.

Òåîðåìà 2 Äëÿ ëþáîãî s ∈ Z≥0 ñóùåñòâóåò ïëîñêàÿ êðèâàÿ ñòåïåíè 28s+9 ñ îñîáåí-

íîñòüþ òèïà Ak, ãäå k = 420s2 + 269s + 42.

Òåîðåìû 1 è 2 äàþò, ñîîòâåòñòâåííî, âåðõíþþ è íèæíþþ îöåíêó âåëè÷èíû k(d) ïðè
áîëüøèõ d, à èìåííî:

Ñëåäñòâèå 1

lim
d→∞

k(d)

d2
≤ 3

4
.

Ñëåäñòâèå 2

lim
d→∞

k(d)

d2
≥ 15

28
.

Ìû óñèëèì ðåçóëüòàò ñëåäñòâèÿ 2, äîêàçàâ ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå:
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Òåîðåìà 3

lim
d→∞

k(d)

d2
≥ 112

209
>

15

28
.

Êðîìå òîãî, áóäåò óêàçàí îáùèé ìåòîä, ïðè ïîìîùè êîòîðîãî áûëè äîêàçàíû òåî-
ðåìû 2 è 3 è êîòîðûé ìîæåò áûòü èñïîëüçîâàí äëÿ äàëüíåéøåãî óëó÷øåíèÿ èõ ðåçóëü-
òàòîâ. Èìååòñÿ ñëåäóþùàÿ

Ãèïîòåçà 1

lim
d→∞

k(d)

d2
≥ 4− 2

√
3.
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