
Êîíôåðåíöèÿ ¾Ëîìîíîñîâ 2012¿

Ñåêöèÿ ¾Ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà¿

Êâàçèèíâàðèàíòíàÿ îòíîñèòåëüíî äåéñòâèÿ ãëàäêèõ äèôôåîìîðôèçìîâ

ìåðà.

Ðîìàíîâ Åâãåíèé Äìèòðèåâè÷

Ñòóäåíò

Ìîñêîâñêèé ãîñóäàðñòâåííûé óíèâåðñèòåò èìåíè Ì.Â. Ëîìîíîñîâà,

Ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëüòåò, Ìîñêâà, Ðîññèÿ

E-mail: romanoved@yandex.ru

Â ðàáîòå ïðèâîäèòñÿ ïîñòðîåíèå ìåðû, êâàçèèíâàðèàíòîé îòíîñèòåëüíî åñòåñòâåí-
íîãî äåéñòâèÿ äîñòàòî÷íî ãëàäêèõ äèôôåîìîðôèçìîâ Rd íà áîðåëåâñêîé σ-àëãåáðå ïîä-
ïðîñòðàíñòâà Ω ⊂ C1([0, 1],Rd)× C1([0, 1],Md).

Ω ÿâëÿåòñÿ ïðîñòðàíñòâîì íåïðåðûâíî-äèôôåðåíöèðóåìûõ òðàåêòîðèé â d-ìåðíîì
åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå è êîîðäèíàòíûõ ðåïåðîâ (íåâûðîæäåííûõ d-ìåðíûõ ìàòðèö),
îïðåäåë¼ííûõ âäîëü íèõ.

Ïóñòü (X,B) - èçìåðèìîå ïðîñòðàíñòâî ñ âûäåëåííîé σ-àëãåáðîé, G - íåêîòîðàÿ
ãðóïïà åãî èçìåðèìûõ àâòîìîðôèçìîâ. Òîãäà ìåðà µ íà (X,B) íàçûâàåòñÿ êâàçèèíâà-
ðèàíòíîé îòíîñèòåëüíî äåéñòâèÿ ãðóïïû G, åñëè ∀g ∈ G ∀A ∈ (X,B) ïðåîáðàçîâàííàÿ
ìåðà µg(A) = µ(g−1A) ýêâèâàëåíòíà ìåðå µ.

Äèôôåîìîðôèçì ÿâëÿåòñÿ çàìåíîé êîîðäèíàò â Rd, ïî-ýòîìó ïîä åñòåñòâåííûì äåé-
ñòâèåì g ∈ Diff1(Rd) ïîíèìàåòñÿ îòîáðàæåíèÿ êðèâîé â ñâîé îáðàç è èçìåíåíèå áàçèñà
ïîä äåéñòâèåì äèôôåðåíöèàëà îòîáðàæåíèÿ, òî åñòü äëÿ (x(·), X(·)) ∈ Ω èìååì:

x(t)→ g(x(t)), X(t)→ g′(x(t))X(t).
Ñàìà ìåðà ïîëó÷àåòñÿ èç Âèíåðîâñêîé ñ ïîìîùüþ äîâîëüíî ïðîñòîãî îòîáðàæåíèÿ

âèäà:
x(t)→ X−1(t)x′(t), x(t)→ X−1(t)X ′(t).
Ìåðû ñ ïîäîáíûìè ñâîéñòâàìè íà äðóãèõ ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàíñòâàõ ïîëó÷åíû

â ðàáîòàõ [1,2]. Êðîìå òîãî, ðåçóëüòàò ÿâëÿåòñÿ îáîáùåíèåì òåîðåìû î ñäâèãå âèíåðîâ-
ñêîé ìåðû, èçëîæåííîé â [3].
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