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Ýêçîòè÷åñêèå ëàïëàñèàíû Ëåâè áûëè ââåäåíû êàê ñåìåéñòâî áåñêîíå÷íîìåðíûõ îïå-
ðàòîðîâ Ëàïëàñà ∆k

L, ãäå k ∈ Z+ [1]. Êëàññè÷åñêèé ëàïëàñèàí Ëåâè è ëàïëàñèàí Ãðîññà-
Âîëüòåððû ÿâëÿþòñÿ ÷àñòíûìè ñëó÷àÿìè ýêçîòè÷åñêèõ ëàïëàñèàíîâ Ëåâè ïðè k = 0
è k = 1 ñîîòâåòñòâåííî. Åñëè E ⊂ H ⊂ E∗� îñíàùåííîå ãèëüáåðòîâî ïðîñòðàíñòâî
è {en} � îðòîíîðìèðîâàííûé áàçèñ H,ñîñòîÿùèé èç âåêòîðîâ ïðîñòðàíñòâà E, òî-
ãäà íà ôóíêöèè F ∈ C2(E,C) çíà÷åíèå îïåðàòîðà ∆k

L îïðåäåëÿåòñÿ òàê: ∆k
LF (x) =

1
Nk

∑N
n=1〈F ′′(x)en, en〉. Çàôèêñèðóåì â H = {f ∈ L2[0, 1] :

∫ 1

0
f(s)ds = 0} åñòåñòâåí-

íûé áàçèñ èç òðèãîíîìåòðè÷åñêèõ ôóíêöèé {en} è ðàññìîòðèì îñíàùåííîå ãèëüáåð-
òîâî ïðîñòðàíñòâî E ⊂ H ⊂ E∗, ïîñòðîåííîå â [2], è ñîîòâåòñòâóþùåå ïðîñòðàí-

ñòâî Õèäû-Êóáî-Òàêåíàêè (E) ⊂ L2(E
∗, ν) ⊂ (E)∗ (ν̃(ξ) = e−

<ξ,ξ>
2 ). Ýòî ïðîñòðàí-

ñòâî èçîìîðôíî ïðîñòðàíñòâó Ôîêà íàä E ⊂ H ⊂ E∗. Íà (E)∗ ëàïëàñèàíû Ëåâè
∆k
L îïðåäåëÿþòñÿ ÷åðåç S-ïðåîáðàçîâàíèå: ∆k

LΦ = S−1∆k
LSΦ äëÿ Φ ∈ (E∗). Èñïîëü-

çóÿ ìåòîäû ðàáîò [1,2], ìû ïîëó÷àåì ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå î ñâÿçè ìåæäó ýêçîòè÷å-
ñêèìè ëàïëàñèàíàìè Ëåâè. Îáîçíà÷èì ñèìâîëîì d îïåðàòîð äèôôåðåíöèðîâàíèÿ íà
E. Åñëè Φ ∈ dom∆0

L, òîãäà ∆2k
L Γ((d∗)k)Φ = π2k

2k
Γ((d∗)k)∆0

LΦ; åñëè Φ ∈ dom∆1
L, òî-

ãäà ∆2k+1
L Γ((d∗)k)Φ = Γ((d∗)k) π2k

2k+1
∆1
LΦ ïðè k ∈ N. Òîãäà âûâîäèòñÿ âûðàæåíèå ∆k

L

÷åðåç êâàíòîâûå ñëó÷àéíûå ïðîöåññû [1,3]. Ïóñòü bt� ïðîöåññ óíè÷òîæåíèÿ. Âûïîë-

íÿåòñÿ ∆2k
L =

∫ 1

0
b
(−k)
s b

(−k)
s ds ïðè k ∈ Z+. Ïóñòü Φ ∈ (E)∗ è< (SΦ)′′(ξ), ζ ⊗ η >=∫

[0,1]×[0,1]
ζ

(k)
t η

(k)
s dµξ(s, t), ãäå µξ�çíàêîïåðåìåííàÿ ìåðà c îãðàíè÷åííîé âàðèàöèåé, òî-

ãäà

∆2k+1
L Φ = lim

ε→0

∫
{|s−t|<ε;t,s∈[0,1]}

b
(−k)
t b(−k)s dtdsΦ = S−1(

∫
{(t,s) : t=s}

1dµξ(s, t)),

åñëè ïðàâàÿ ÷àñòü ðàâåíñòâà ñóùåñòâóåò.
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