
Êîíôåðåíöèÿ ¾Ëîìîíîñîâ 2012¿

Ñåêöèÿ ¾Âû÷èñëèòåëüíàÿ ìàòåìàòèêà è êèáåðíåòèêà¿

Êîëè÷åñòâî (k,l)-ñóìì â ãðóïïàõ ïðîñòîãî ïîðÿäêà
Ñàðãñÿí Âàãå Ãíåëîâè÷

Àñïèðàíò

Ìîñêîâñêèé ãîñóäàðñòâåííûé óíèâåðñèòåò èìåíè Ì.Â. Ëîìîíîñîâà, Ôàêóëüòåò

âû÷èñëèòåëüíîé ìàòåìàòèêè è êèáåðíåòèêè, Ìîñêâà, Ðîññèÿ

E-mail: vahe_sargsyan@ymail.com

Ïóñòü Zp � ãðóïïà âû÷åòîâ ïî ïðîñòîìó ìîäóëþ p, à k ≥ 0 è l ≥ 0 öåëûå ÷èñëà,
óäîâëåòâîðÿþùèå óñëîâèþ k + l ≥ 2. Äëÿ âñÿêîãî B ⊆ Zp è ëþáûõ öåëûõ ÷èñåë k ≥ 0
è l ≥ 0, óäîâëåòâîðÿþùèõ óñëîâèþ k + l ≥ 2, ïîëîæèì kB− lB = {x1 + · · ·+ xk− xk+1−
− · · · − xk+l : x1, . . . , xk+l ∈ B}. Ïîäìíîæåñòâî A ⊆ Zp íàçûâàåòñÿ (k, l)-ñóììîé , åñëè
ñóøåñòâóåò ïîäìíîæåñòâî B ⊆ Zp òàêîå, ÷òî A = kB − lB. Ñåìåéñòâî âñåõ (k, l)-ñóìì â
ãðóïïå Zp îáîçíà÷èì ÷åðåç SSk,l(Zp). Â 2004 ã. Á. Ãðèí (B. Green) è È. Ðóæà (I. Ruzsa) [2]
ïîëó÷èëè àñèìïòîòèêó ëîãàðèôìà ÷èñëà |SS2,0(Zp)|. Â ðàáîòå ïîëó÷åíà àñèìïòîòèêà
ëîãàðèôìà ÷èñëà |SSk,l(Zp)| ïðè k + l = 2.

Ïóñòü p � ïðîñòîå ÷èñëî, à k ≥ 0 è l ≥ 0 öåëûå ÷èñëà, óäîâëåòâîðÿþùèå óñëîâèþ
k + l = 2. Òîãäà âûïîëíÿþòñÿ íåðàâåíñòâà

p22p/3 � |SSk,l(Zp)| ≤ 2p/3+ε(p)

ãäå ε(p)/p→ 0 ïðè p→∞ è ε(p)� p(log log p)2/3(log p)−1/9.
Â ðàáîòå èñïîëüçîâàíà ñëåäóþùàÿ ëèòåðàòóðà [1-4].
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