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Ïóñòü N = {1, 2, 3 . . . , }, Ek = {0, 1, . . . , k − 1}, Pk � ìíîæåñòâî âñåõ ôóíêöèé k-
çíà÷íîé ëîãèêè. Áóäåì ðàññìàòðèâàòü àâòîìàòíûå ôóíêöèè ñ âõîäíûì è âûõîäíûì
àëôàâèòîì Ek. Â ðàáîòàõ [1],[2] óñòàíîâëåíà àëãîðèòìè÷åñêàÿ íåðàçðåøèìîñòü çàäà÷ î
ïîëíîòå è À-ïîëíîòå îòíîñèòåëüíî îïåðàöèé ñóïåðïîçèöèè è îáðàòíîé ñâÿçè äëÿ êîíå÷-
íûõ ñèñòåì àâòîìàòíûõ ôóíêöèé. Â ðàáîòàõ [3],[4] ïîêàçàíî, ÷òî ïðîáëåìû ïîëíîòû è
À-ïîëíîòû àëãîðèòìè÷åñêè ðàçðåøèìû äëÿ ñèñòåì àâòîìàòíûõ ôóíêöèé âèäà Pk ∪ ν,
ãäå ν � êîíå÷íàÿ ñèñòåìà àâòîìàòíûõ ôóíêöèé.

Òàêèì îáðàçîì èìååò ñìûñë ðàññìàòðèâàòü çàäà÷è î ïîëíîòå è À-ïîëíîòå äëÿ ñè-
ñòåìû âèäà F ∪ ν, ãäå F � ôèêñèðîâàííûé çàìêíóòûé êëàññ k-çíà÷íîé ëîãèêè, à ν �
êîíå÷íàÿ ñèñòåìà àâòîìàòíûõ ôóíêöèé. Ñôîðìóëèðóåì ñòðîãî äâå ìàññîâûå çàäà÷è.
Ïóñòü F � çàìêíóòûé êëàññ k-çíà÷íîé ëîãèêè.

ÏÎËÍÎÒÀ(F ): äàíà êîíå÷íàÿ ñèñòåìà ν àâòîìàòíûõ ôóíêöèé; òðåáóåòñÿ óñòàíî-
âèòü, ïîëíà ëè ñèñòåìà F ∪ ν.

À-ÏÎËÍÎÒÀ(F ): äàíà êîíå÷íàÿ ñèñòåìà ν àâòîìàòíûõ ôóíêöèé; òðåáóåòñÿ óñòàíî-
âèòü, A-ïîëíà ëè ñèñòåìà F ∪ ν.

Â ñëó÷àå, åñëè k = 2 âàæíûå ðåçóëüòàòû áûëè ïîëó÷åíû Ä.Í.Áàáèíûì: åìó óäà-
ëîñü ðàçäåëèòü âñå êëàññû Ïîñòà F íà òå, äëÿ êîòîðûõ çàäà÷è ÏÎËÍÎÒÀ(F ) è À-
ÏÎËÍÎÒÀ(F ) àëãîðèòìè÷åñêè ðàçðåøèìû, è òå äëÿ êîòîðûõ ýòè çàäà÷è íåðàçðåøèìû
[5].

Â ñëó÷àå k ≥ 3 íåêîòîðûå ðåçóëüòàòû áûëè òàêæå ïîëó÷åíû Ä.Í.Áàáèíûì. Îí
ïîêàçàë, ÷òî çàäà÷è ÏÎËÍÎÒÀ(F ) è À-ÏÎËÍÎÒÀ(F ) àëãîðèòìè÷åñêè íåðàçðåøèìû,
åñëè F � êëàññ Ñëóïåöêîãî, è àëãîðèòìè÷åñêè ðàçðåøèìû, åñëè F � êëàññ ôóíêöèé,
ñîõðàíÿþùèõ âñå êîíñòàíòû [6].

Â äàííîé ðàáîòå ïðåäëàãàåòñÿ îäíî óñëîâèå íåðàçðåøèìîñòè çàäà÷ ÏÎËÍÎÒÀ(F )
è À-ÏÎËÍÎÒÀ(F ). Àâòîðó íå èçâåñòíû ñëó÷àè, êîãäà çàäà÷è ÏÎËÍÎÒÀ(F ) è À-
ÏÎËÍÎÒÀ(F ) íåðàçðåøèìû, à êëàññ F ïðè ýòîì íå óäîâëåòâîðÿåò ïðèâîäèìîìó óñëî-
âèþ.

Ãîâîðèì, ÷òî ïðåäèêàò ρ îáëàäàåò 3-ñâîéñòâîì åñëè ñóùåñòâóþò m1,m2,m3 ∈ N,
ñëîâà α1, β1 ∈ Em1

k , α2, β2 ∈ Em2
k , α3, β3 ∈ Em3

k , òàêèå ÷òî âûïîëíÿþòñÿ ñëåäóþùèå
óñëîâèÿ:

1) Ïóñòü γ1 ∈ {α1, β1}, γ2 ∈ {α2, β2}, γ3 ∈ {α3, β3}, òîãäà

ρ(γ1γ2γ3) = 0⇐⇒ γ1γ2γ3 = α1α2α3;

2) ∀γ3 ∈ Em3−1
k , ∃a ∈ Ek,∀γ1 ∈ Em1

k ,∀γ2 ∈ Em2
k ρ(γ1γ2γ3a) = 1.

ÒÅÎÐÅÌÀ. Åñëè âñå ôóíêöèè èç F ⊆ Pk ñîõðàíÿþò ïðåäèêàò ρ îáëàäàþùèé
3-ñâîéñòâîì, òîãäà çàäà÷è ÏÎËÍÎÒÀ(F ) è À-ÏÎËÍÎÒÀ(F ) àëãîðèòìè÷åñêè íåðàç-
ðåøèìû.
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