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Ðàññìàòðèâàåòñÿ ðàñøèðåíèå Áåëëà [3] BN , ïîñòðîåííîå êàê ïðîñòðàíñòâî Ñòîóíà
áóëåâîé àëãåáðû, îïðåäåë¼ííîé ñëåäóþùèì îáàðàçîì. Ïóñòü

P = {f ∈ ωω : 0 ≤ f(n) ≤ n+ 1},
N = {f |n : f ∈ P, n ∈ ω},

T = {π ∈ Nω : dom(π(n)) = n+ 1 äëÿ âñÿêîãî n ∈ ω}.

Íà ìíîæåñòâå N ìîæíî åñòåñòâåííûì îáðàçîì ââåñòè îòíîøåíèå ïîðÿäêà: t ≥ s
òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà t�ïðîäîëæàåò s (t|dom s = s).

Äëÿ s ∈ N è π ∈ T îïðåäåëèì

Cs = {t ∈ N : t|dom s = s}, Cπ = ∪{Cπ(n) : n ∈ ω}.

Áóëåâà àëãåáðà ïîðîæäàåòñÿ ñåìåéñòâîì

B′ = {Cπ : π ∈ T} ∪ {N \ Cπ : π ∈ T}.

Îáîçíà÷èì

µ = {G = N \ (
S

i≤k
Cπi

)}.]

Â ðàáîòå [4] áûëî ïîêàçàíî, ÷òî ëþáàÿ áåñêîíå÷íàÿ öåïü âN ÿâëÿåòñÿ ñõîäÿùåéñÿ ïî-
ñëåäîâàòåëüíîñòüþ â BN , à çàìûêàíèå áåñêîíå÷íîé àíòèöåïè èç N â BN ãîìåîìîðôíî
ïðîñòðàíñòâó Ñòîóíà�×åõà, βN . Â äàííîé ðàáîòå îïèñûâàþòñÿ òî÷êè çàìûêàíèé öå-
ïåé è àíòèöåïåé, êàê ìàêñèìàëüíûå öåíòðèðîâàííûå ñèñòåìû ìíîæåñòâ â ñåìåéñòâàõ
ïîäìíîæåñòâ BN îïðåäåë¼ííîãî âèäà.

Òåîðåìà [2]. Åñëè ξ = {G}�ìàêñèìàëüíàÿ öåíòðèðîâàííàÿ ñèñòåìà ìíîæåñòâ â
ñåìåéñòâå µ, òî | ∩ {G∗ : G ∈ ξ}| = 1.

Òàêèå òî÷êè íàçîâ¼ì `-òî÷êàìè.
Òåîðåìà [1]. Òî÷êà x ∈ BN \ N � `-òî÷êà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà x�ïðåäåë

áåñêîíå÷íîé öåïè â N .
Àíòèöåïü âèäà π(M) = {π(n) : n ∈ M} áóäåì íàçûâàòü ñòðîãîé, òàêæå îáîçíà-

÷èì Cπ|M = {Cπ(n) : n ∈ M}. Äëÿ õàðàêòåðèçàöèè ïðåäåëüíûõ òî÷åê ñòðîãîé áåñêîíå÷-
íîé àíòèöåïè π(M) äîïîëíèì µ ñåìåéñòâîì

θπ|M =
{
Cπ|Mi

: Mi = {n ∈M : n ≥ i}
}
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è îáîçíà÷èì µπ|M = µ ∪ θπ|M .
Òåîðåìà. Ïóñòü ξ = {G} ìàêñèìàëüíàÿ öåíòðèðîâàííàÿ ñèñòåìà â ñåìåéñòâå µπ|M ,

òàêàÿ ÷òî ξ ⊇ θπ|M , òî | ∩ {G∗ : G ∈ ξ}| = 1.
Òàêèå òî÷êè áóäåì íàçûâàòü `π|M -òî÷êàìè.
Òåîðåìà. Òî÷êà x ∈ BN\N � `π|M -òî÷êà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà x�ïðåäåëüíàÿ

òî÷êà ñòðîãîé áåñêîíå÷íîé àíòèöåïè π(M).
Äëÿ π, π′ ∈ T è M, M ′ ⊆ ω áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî Cπ′|M ′ âïèñàíî â Cπ|M , åñëè äëÿ

âñÿêîãî n′ ∈M ′ íàéä¼òñÿ n ∈M òàêîå, ÷òî π′(n′) ≥ π(n) è n′ > n.
Òåîðåìà. Ïóñòü π(M) ñòðîãàÿ áåñêîíå÷íàÿ àíòèöåïü, òîãäà

[π(M)] = ∩{[Cπ|M \ Cπ′|M ′ ] : Cπ′|M ′ � âïèñàíî â Cπ|M}.

Ëèòåðàòóðà

1. Áàñòðûêîâ Å. Ñ. Î íåêîòîðûõ òî÷êàõ ðàñøèðåíèÿ Áåëëà ñ÷¼òíîãî äèñêðåòíî-
ãî ïðîñòðàíñòâà // Âåñòíèê Óäìóðòñêîãî óíèâåðñèòåòà. Ìàòåìàòèêà. Ìåõàíèêà.
Êîìïüþòåðíûå íàóêè. 2009. Ò. 4. Ñ. 3�6.

2. Ãðûçëîâ À. À., Áàñòðûêîâ Å. Ñ., Ãîëîâàñòîâ Ð. À. Î òî÷êàõ îäíîãî áèêîìïàêòíîãî
ðàñøèðåíèÿ N // Âåñòíèê Óäìóðòñêîãî óíèâåðñèòåòà. Ìàòåìàòèêà. Ìåõàíèêà.
Êîìïüþòåðíûå íàóêè. 2010. Ò. 3. Ñ. 10�17.

3. Bell M. G. Compact ccc non-separable spaces of small weight // Topology Proceedings.
1980. Vol. 5. Pp. 11�25.

4. Gryzlov A. A., Bastrykov E. S., Golovastov R. A. On Bell's compacti�cation of N //
Topology Proceedings. 2010. Vol. 35. Pp. 177�185.

2


