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Çàäà÷à î ìèíèìàëüíîì çàïîëíåíèè êîíå÷íîãî ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà âïåðâûå
áûëà ïîñòàâëåíà Èâàíîâûì è Òóæèëèíûì â ñòàòüå "Îäíîìåðíàÿ ïðîáëåìà Ãðîìîâà î
ìèíèìàëüíîì çàïîëíåíèè�. Îíà âîçíèêëà íà ñòûêå äâóõ êëàññè÷åñêèõ çàäà÷: ïðîáëåìû
Øòåéíåðà î êðàò÷àéøåé ñåòè è ïðîáëåìû Ãðîìîâà î ìèíèìàëüíîì çàïîëíåíèè ãëàäêîãî
ìíîãîîáðàçèÿ.

Âçâåøåííûå ãðàôû ñ íåîòðèöàòåëüíûìè âåñàìè ð¼áåð, ñîåäèíÿþùèå äàííîå ìåò-
ðè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî òàê, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ òî÷åê ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà âåñ
ëþáîãî ïóòè, ñîåäèíÿþùåãî èõ â ãðàôå, íå ìåíüøå ðàññòîÿíèÿ ìåæäó íèìè â ìåòðè÷å-
ñêîì ïðîñòðàíñòâå, íàçûâàþòñÿ çàïîëíåíèÿìè. Çàäà÷à ñîñòîèò â ïîèñêå ìèíèìàëüíîãî
çàïîëíåíèÿ, ò.å. çàïîëíåíèÿ íàèìåíüøåãî âåñà.

Áûëî ïîêàçàíî, ïîìèìî ïðî÷åãî, ÷òî ëþáîå ìèíèìàëüíîå çàïîëíåíèå ìîæíî ñâåñòè
ê äåðåâó, ó êîòîðîãî ñòåïåíü 1 èìåþò òîëüêî ãðàíè÷íûå (ïðèíàäëåæàùèå ïðîñòðàíñòâó)
âåðøèíû.

Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû ìîæíî îáîáùèòü, åñëè ðàçðåøèòü ð¼áðà ñ îòðèöàòåëüíûìè
âåñàìè è èñêàòü ìèíèìóì ñðåäè ãðàôîâ, ÿâëÿþùèõñÿ âûøåîïèñàííûìè äåðåâüÿìè �
òàê íàçûâàåìûå îáîáùåííûå ìèíèìàëüíûå çàïîëíåíèÿ.

Ïðè ýòîì íå òîëüêî ñîõðàíÿåòñÿ áîëüøèíñòâî ñâîéñòâ, äîêàçàííûõ â [1], íî è èìååò
ìåñòî ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå: Äëÿ ïðîèçâîëüíîãî êîíå÷íîãî ïñåâäîìåòðè÷åñêîãî ïðî-

ñòðàíñòâà âåñ îáîáùåííîãî ìèíèìàëüíîãî çàïîëíåíèÿ ðàâåí âåñó ìèíèìàëüíîãî çàïîë-

íåíèÿ â îáû÷íîì ñìûñëå. Ýòîò ðåçóëüòàò ïîçâîëÿåò ñóùåñòâåííî óïðîñòèòü èñõîäíóþ
çàäà÷ó ïîèñêà âåñà ìèíèìàëüíîãî çàïîëíåíèÿ � ïðîïàäàåò íåîáõîäèìîñòü ïðîâåðÿòü
âåñà ð¼áåð íà íåîòðèöàòåëüíîñòü. Â ÷àñòíîñòè, èñïîëüçóÿ äàííîå óòâåðæäåíèå, À. Þ.
Åðåìèí ïîëó÷èë ôîðìóëó äëÿ âû÷èñëåíèÿ âåñà ìèíèìàëüíîãî çàïîëíåíèÿ êîíå÷íîãî
ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà.
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