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Ïóñòü Γ � êîíå÷íûé íàáîð èç n > 2 ðàçëè÷íûõ ïðÿìûõ íà âåùåñòâåííîé äâóìåðíîé
ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòè. Îáîçíà÷èì ÷åðåç f(Γ) ÷èñëî îáëàñòåé � êîìïîíåíò ñâÿçíîñòè
äîïîëíåíèÿ â ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòè ê îáúåäèíåíèþ ïðÿìûõ èç Γ. Êàê óñòðîåíî ìíî-
æåñòâî âñåõ âîçìîæíûõ ÷èñåë f(Γ) äëÿ ôèêñèðîâàííîãî n è ïðîèçâîëüíîãî ðàñïîëîæå-
íèÿ ïðÿìûõ? Ýòîò âîïðîñ èçó÷àëè Á. Ãðþíáàóì (1972), Ã. Ïóðäè (1980), Í. Ìàðòèíîâ
(1990, 1993), Â.È. Àðíîëüä (2007) è äð. ßâíàÿ ôîðìóëà äëÿ ìíîæåñòâà ÷èñåë f(Γ) áûëà
ïîëó÷åíà Í. Ìàðòèíîâûì â [1]. Â.È. Àðíîëüä ïðåäëîæèë äðóãóþ ñõåìó äîêàçàòåëüñòâà
ôîðìóëû Í. Ìàðòèíîâà, â êîòîðîé êëþ÷åâóþ ðîëü èãðàþò îöåíêè ñíèçó ÷èñëà f(Γ).
Ê íàñòîÿùåìó ìîìåíòó ïîäõîä Â.È. Àðíîëüäà ðåàëèçîâàí è àâòîðîì ïîëó÷åíû îöåíêè
÷èñëà f(Γ) ñëåäóþùåãî âèäà.

Òåîðåìà 1. Ïóñòü ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî ïðÿìûõ èç Γ, ïåðåñåêàþùèõñÿ â îäíîé òî÷-

êå, ðàâíî m è n > m > 2. Òîãäà

f(Γ) > 2
n2 − n + 2m

m + 3
.

Äëÿ êîíôèãóðàöèè ïðÿìûõ Γ ÷åðåç ti îáîçíà÷èì ÷èñëî òî÷åê ïåðåñå÷åíèÿ, ïðèíàä-
ëåæàùèõ ðîâíî i ïðÿìûì äëÿ i = 2, . . . , n. Ñîâîêóïíîñòü ÷èñåë t2, . . . , tn äî íåêîòîðîé
ñòåïåíè îïèñûâàåò íàáîð ïðÿìûõ Γ. Íàïðèìåð, ìîæíî íàéòè ÷èñëî îáëàñòåé

f(Γ) = 1 +
n∑

i=2

(i− 1)ti.

Â ñâîþ î÷åðåäü, ÷èñëà t2, . . . , tn íå ìîãóò áûòü ïðîèçâîëüíûìè öåëûìè íåîòðèöà-
òåëüíûìè ÷èñëàìè. Èçâåñòåí ðÿä ñîîòíîøåíèé ìåæäó ÷èñëàìè ti, êîòîðûå äîêàçàëè
Å. Ìåëüõèîð (1940), Ï. Ýðäîø è Ã. Ïóðäè (1978), Ô. Õèðöåáðóõ (1986), Äæ. Ñöèìà è
Å. Ñîéåð (1993, 1995) è äð. Ñëåäóþùåå íîâîå ñîîòíîøåíèå èìååò âèä ëèíåéíîãî ïî ti
íåðàâåíñòâà òèïà íåðàâåíñòâà Ô. Õèðöåáðóõà [2].

Òåîðåìà 2. Ïóñòü tn = tn−1 = tn−2 = 0. Òîãäà

t2 +
3

2
t3 > 8 +

∑
i>4

(
2i− 7

1

2

)
ti.
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