
Двойственная модель к динамической модели межотраслевого баланса с учетом 
экологического фактора и внесения инвестиций 

Петлина Елена Михайловна 
аспирант 

Ставропольский государственный университет, Ставрополь, Россия 

E-mail:356620@gmail.com 

Макроэкономические модели описывают экономику как единое целое, связывая 

между собой укрупненные материальные и финансовые показатели: потребление, инве-

стиции, занятость и др. Учет инвестиций предполагает, что модель является динамиче-

ской. 

Динамическая модель межотраслевого баланса, в которой учитывается выделение 

и утилизация вредных отходов и внесение инвестиций на развитие производства, имеет 

вид: 
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С помощью элементарных преобразований модель (1) сводится к виду: 
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где ( )2,1=+= i,jBAC ijijij   , 1,112111 ++−−= ttt fyBxBg , 1,222212 ++−= ttt fyBxBg , 1=h . 

Двойственной к модели (1) является модель вида: 
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в которой учтены цены полезных продуктов и плата за выброс в окружающую среду 

вредных отходов. При этом для модели (3) выполняются соотношения ii pCpC 1

*

1 = , 

ii qCqC 2

*

2 = , ( 2,1=i ). 

 Решение задачи (3) ищется в виде 

( ) ( )}sup{},sup{, qpqp =∗∗
 ( ) Pqp ∈, , 

где множество P функционалов ( )qp, , удовлетворяющих (3), составляет множество пла-

нов (решений) двойственной задачи. 

Кроме того, установлено, что обобщенное решение ( )**
,qp  является планом, ес-

ли оператор 
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C  продуктивен, т.е. 1)( <Cρ . Поэтому решение модели (3) 

существует и единственно. 

Как показало исследование, решение двойственной модели ( )**
,qp  связано с 

решением ( )**
, yx  модели (2) простым соотношением, имеющим важный экономиче-

ский смысл, обобщающий один из основных результатов теории Леонтьева: националь-

ный продукт равен национальному доходу. 
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